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 วิชา คณิตศาสตร์ 
 ชุดที่ 2   (ตอนที่ 1/5)  
  
1. กําหนดใหรูปสามเหลี่ยมบนระนาบแกน x แกน y ที่ลอมรอบดวยสมการ

เสนตรง  2x + y - 1 = 0, ax - 3y - 15 = 0  และ  x - 3 = 0  มีพื้นที่
เทากับ 43  ตารางหนวย แลวจงหาคา a 

 1) 1 2) 2
3  3) 2 4) 4 

 
2. กําหนด x, y และ z เปนจํานวนจริงบวก ซึ่งสอดคลองกับสมการ 
  x2(y + z)2 = (3x2 + x + 1)y2z2 
  y2(x + z)2 = (4y2 + y + 1)x2z2 
  z2(x + y)2 = (5z2 + z + 1)x2y2 
 แลว  x

1  + y
1  + z

1   มีคาตรงกับขอใด 
 1) 1 2) 2 3) 3 4) 4  
3. แกวยืนอยูภายนอกตึกแหงหนึ่งสามารถมองเห็นยอดตึกเปนมุมเงย 60 องศา 

กลายืนอยูบนยอดตึกอีกหลังหนึ่งซึ่งอยูตรงกันขามกับตึกแรกและเปนตึกที่มี
ความสูงนอยกวาตึกแรก กลาสามารถมองเห็นยอดตึกแรกเปนมุมเงย 30 องศา 
ถาแกวอยูหางจากตึกหลังที่สอง 60 เมตร และตึกหลังที่สองนี้สูง 20 เมตร   จงหา
ความสูงของตึกหลังแรก 

 1) 82 เมตร 2) 81 เมตร 3) 79 เมตร 4) 77 เมตร  
4. คาของ x จากสมการ  2 sin 30° + 3

x  tan 45° - 2
x  cos 60° = 2  ตรง

กับขอใด 
 1) 12 2) 24 3) 36 4) 48 
 

เฉลย 
 
1. เฉลย 3) 2 
 ให L1  คือ 2x + y - 1 = 0  
  L2  คือ ax - 3y - 15 = 0 
  L3  คือ x - 3 = 0 
 หาจุดตัดระหวาง L1 กับ L3 
 จาก L3 แทนคา x = 3 ใน L1 
 จะได   2(3) + y - 1 = 0 
    y = -5 
 จะไดจุดตัด คือ (3, -5) 
 หาจุดตัดระหวาง L2 กับ L3 
 แทนคา  x = 3  ใน  L2 
 จะได   a ⋅ 3 - 3y - 15 = 0 
    3(a - y) = 15 
    a - y = 5 
    a - 5 = y 
 จะไดจุดตัด คือ (3, a - 5) 

 
 
 
 
 
 
  
 หาจุดตัดระหวาง L1 กับ L2 
    2x + y - 1 = 0 ...(1) 
    ax - 3y - 15 = 0 ...(2) 
   3 × (1) ; 6x + 3y - 3 = 0 ...(3) 
   (3) + (2) ; ax + 6x - 18 = 0 
    (a + 6)x = 18 
    x = 6 a 
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+  

 จะไดจุดตัด คือ 
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(3, a - 5)

(3, -5)

a - 5 - (-5) = a
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6 a 
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18  3 +=+-
  

 จากรูป จะได ฐานยาวเทากับ a หนวย และสูงเทากับ 6 a 
3a
+  หนวย 

 จากสูตร พื้นที่ของรูปสามเหลี่ยม = 2
1  × ฐาน × สูง 

 แทนคา   4
3  = 2

1  × a × 6 a 
3a
+  

    21  = 6 a 
a2
+  

    a + 6 = 2a2 
    2a2 - a - 6 = 0 
    (2a + 3)(a - 2) = 0 
    a = - 2

3 , 2 
2. เฉลย 4) 4 
จากสมการ x2(y + z)2 = (3x2 + x + 1)y2z2 

 22
2

zy
z)  (y +  = 2

2

x
1   x 3x ++  

 22
22

zy
z  2yz  y ++  = 3 + x

1  + 2x
1  

 2z
1  + yz

2  + 2y
1  = 3 + x

1  + 2x
1  

จะได 2z
1  + yz

2  + 2y
1  - 2x

1  - x
1  - 3 = 0 ...(1) 

ในทํานองเดียวกัน 
จากสมการ y2(x + z)2 = (4y2 + y + 1)x2z2 
จะได 2x

1  + xz
2  + 2z

1  - 2y
1  - y

1  - 4 = 0 ...(2) 

และจากสมการ z2(x + y)2 = (5z2 + z + 1)x2y2 
จะได 2y

1  + xy
2  + 2x

1  - 2z
1  - z

1  - 5 = 0 ...(3) 

(1) + (2) + (3) ; 2z
1 + yz

2 - x
1 + xz

2 - y
1 + 2x

1 + xy
2 + 2y

1 - z
1

 - 12 = 0 
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++ z1  y1  x1  - 12 = 0 
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 +++ 3  z1  y1  x1  = 0 

จะได x
1  + y

1  + z
1  = 4, -3 

ดังนั้น x
1  + y

1  + z
1  = 4  (Q   x, y, z เปนจํานวนจริงบวก) 

3. เฉลย 1) 82 เมตร 
 ให AC แทนความสูงของตึกหลังแรก = x เมตร 
  DE แทนความสูงของตึกหลังที่สอง = 20 เมตร 
  B และ E เปนตําแหนงที่แกวและกลาสังเกตยอดตึกหลังแรก  

C

E

D

A

60°
B

F

60

x
30°

20
  

 ∆ AEF ; cot 30° = AF
EF   (EF = CD) 

  CD = 3 (x - 20) ...(1) 
 ∆ ABC ; cot 60° = AC

BC   
  BC = 3

x   ...(2) 

 (1) - (2) ; CD - BC = 3 (x - 20) - 3
x  

  60 = 3 (x - 20) - 3
x  

  60 3  = 3x - 60 - x 
  2x = 60( 3  + 1) 
  x = 30( 3  + 1)  =  81.96 เมตร 
4. เฉลย 1) 12 
  2 sin 30° + 3

x  tan 45° - 2
x  cos 60° = 2 
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1  = 2 

  1 + 3
x  - 4

x   = 2 

  12
x  = 1 

  x = 12  
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