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 วิชา PAT 1 :  คณิตศาสตร์ 

 ชุดที่ 5   (ตอนที่ 4/6)  
  
1. ถา f(3x) =  x 3

3
+  แลว (f-1 + f′)(-3) มีคาเทากับเทาใด 

 1) - 4
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47  

 3) - 4
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2. ให 0 < θ1 < θ2 < θ3 < ... แทนคําตอบที่เปนจํานวนบวกของสมการ     

sin (4θ) = cos (2θ) ถา θ15 = b
aπ  เมื่อ a และ b เปนจํานวนเฉพาะ

สัมพัทธ แลว a + b มีคาเทากับเทาใด 
 1) 47   2) 53 
 3) 57   4) 61  
3. กําหนดให A = 
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-  เมื่อ x > 0 และ B = 
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 ถา det (3A) = -27x2 แลว det (AB + 12A-1) มีคาเทากับเทาใด 
 1) 65   2) 80 
 3) 160   4) 240  
4. คอรด 2 เสนของวงกลมวงหนึ่งตั้งฉากกันและตัดกันที่จุด O ซึ่งแบงคอรดเสน

หนึ่งเปน 2 สวน ยาว 3 หนวย  และ 4 หนวย และแบงคอรดอีกเสนหนึ่งเปน 2 
สวน ยาว 6 หนวย และ 2 หนวย อยากทราบวาเสนผานศูนยกลางของวงกลม
นี้ยาวกี่หนวย 

 1) 89    2) 65  
 3) 75    4) 9  
5. ถา  p ⇒ (q ∧ r), q ⇒ (p ∨ r)  และ  r ⇒ (p ∧ ∼q)  ตางมีคาความจริง

เปนจริง แลวประพจน p, q และ r ประพจนใดบางที่มีคาความจริงเปนจริง 
 1)  p เทานั้น    
 2)  q เทานั้น  
 3)  r เทานั้น   
 4)  p, q และ r มีคาความจริงเปนเท็จทั้งสามประพจน 
 

เฉลย 
 
1. เฉลย 3) 4
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 ขั้นที่ 1  หา f(x) 
   แทน x ใน f(3x) =  x 3
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    f(x) =  x 9
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 ขั้นที่ 2  หา f-1(x) 
   จาก  f(x) =  x 9

9
+    

   จะได  x = 
(x)f  9

9
1-+

  

    9x + xf-1(x) = 9 
    f-1(x) = x

 9x  9 -  
 
 ขั้นที่ 3  หา f′(x)  
    f′(x) = 2 x) (9
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 ขั้นที่ 4  หา (f-1 + f′)(-3) 
    (f-1 + f′)(-3) = f-1 (-3) + f′(-3) 
     = 3

)39(  9 
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     = -12 - 4
1  = - 4
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2. เฉลย 2) 53 
   sin (4θ) = cos (2θ) 
  2 sin (2θ) cos (2θ) = cos (2θ) 
  2 sin (2θ) = 1 หรือ cos (2θ)  =  0 
  sin (2θ) = 1/2 หรือ cos (2θ)  =  0 
 สําหรับ  sin (2θ) = 1/2 เมื่อ θ  >  0  จะได 
  2θ  =  π/6 + 2kπ  หรือ 2θ  =  5π/6 + 2kπ, k = 0, 1, 2, ... 
   θ  =  π/12 + kπ หรือ θ  =  5π/12 + kπ, k = 0, 1, 2, ... ...(1) 
 สําหรับ  cos (2θ)  =  0  เมื่อ θ  >  0  จะได 
  2θ  =  π/2 + 2kπ  หรือ 2θ  =  3π/2 + 2kπ, k = 0, 1, 2, ... 
   θ  =  π/4 + kπ หรือ θ  =  3π/4 + kπ, k = 0, 1, 2, ... ...(2) 
 จาก (1) และ (2) จะไดวา คําตอบที่เปนจํานวนบวกของ sin (4θ) = cos (2θ) 

เขียนไดในรูปแบบ 
 θ  =  π/12 + kπ, θ =  5π/12 + kπ, θ =  π/4 + kπ  =  3π/12 + kπ หรือ 
 θ  =  3π/4 + kπ  =  9π/12 + kπ  เมื่อ  k =  0, 1, 2, ... 
 หรือเขียน θ เรียงอันดับจากนอยไปมากทีละ 4 คาไดในรูปแบบ 
  θ = π/12  , 3π/12  , 5π/12  , 9π/12 ,  
  13π/12  ,  15π/12  ,  17π/12  , 21π/12 ,  
  25π/12  ,  27π/12  ,  29π/12  ,  33π/12 ,  
  37π/12  ,  39π/12  , 41π/12  , 45π/12 , ...  
  จะเห็นไดวา เมื่อเขียน  θ15 = 12

41π  ในรูปแบบ b
aπ  เมื่อ a และ b 

เปนจํานวนเฉพาะสัมพัทธ     จะได a + b = 41 + 12 = 53  

3. เฉลย 2) 80 
   จากโจทย det (A) = (-4)(2) - x2  =  -8 - x2 
    det (3A) = 32 det (A)  =  9(-8 - x2) 
   แตโจทยกําหนด det (3A) = -27x2 
   ดังนั้น 9(-8 - x2) = -27x2 
    -8 - x2 = -3x2 
    2x2 = 8 
    x = 2 , (x > 0) 
   จะได A = 
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   และ det (A) = -8 - 4  =  -12 
  AB = 
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  AB + 12A-1 = 
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ดังนั้น det (AB + 12A-1)  = (-2)(8) - (8)( -12)  =  8(-2 + 12)  =  80  

4. เฉลย 2) 65  
   ใหคอรดทั้งสองอยูบนแกน x และ แกน y ดังแสดงในรูปตอไปนี้  

y

x3
(a, b)

2

6

O 4 (4, 0)
  

   ให (a, b) เปนจุดศูนยกลางของวงกลม เนื่องจากเสนแบงครึ่งและ
ตั้งฉากกับคอรดผานจุดศูนยกลางของวงกลม ดังนั้น 

    3 + a = 4 - a และ 2 + b = 6 - b 
    a = 2

1  และ b = 2 

   จุดศูนยกลางของวงกลม คือ (a, b) = ( 2
1 , 2) 

 เสนผานศูนยกลางของวงกลมมีความยาวเปน 2 เทาของรัศมีจากจุด ( 2
1 , 2) ถึง (4, 0) 

 2 22 2)  (0  21  4 -- +






  = 2 4  4
49 +    =  2 4

16  49 +   =  65  
 
5. เฉลย 4) p, q, r มีคาความจริงเปนเท็จทั้งสามประพจน 
  สมมติวา p เปนจริง จากที่กําหนดใหวา p ⇒ (q ∧ r) เปนจริง จะไดวา 

q และ r ตองเปนจริง แตถาเปนเชนนี้ แลว r ⇒ (p ∧ ∼q) ตองเปนเทจ็ 
ขัดแยงกับสิ่งที่กําหนดให ดังนั้น p เปนจริงไมได  

    p ตองเปนเท็จ    ...(1) 
  เนื่องจาก p เปนเท็จ และ r ⇒ (p ∧ ∼q) เปนจริง ดังนั้น r เปนจริงไมได 
    r ตองเปนเท็จ    ...(2) 
  และเนื่องจาก p และ r เปนเท็จ และ q ⇒ (p ∨ r) เปนจริง ดังนั้น q 

เปนจริงไมได  
    q ตองเปนเท็จ    ...(3) 
 

นักเรียนสามารถเข้าไปดูข้อมูลย้อนหลังได้ที่ 
www.bunditnaenaew.com 


