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 วิชา PAT 1 :  คณิตศาสตร์ 

 ชุดที่ 5   (ตอนที่ 3/6)  
 
 
1. ให x, y และ z เปนคาคงตัวที่มากกวา 1 และให w เปนจํานวนบวกซึ่งมีสมบัติวา  

logx w = 24, logy w = 40, logxyz w = 12  แลว  logz w  มีคาเทากับเทาใด 
 1) 58   2) 59 
 3) 60   4) 61  
2. ให P เปนจุดใดๆ บนพาราโบลา x2 = 12y และให F เปนจุดโฟกัสของ

พาราโบลา Q เปนจุดบนสวนของเสนตรง FP และแบง FP เปน 2 สวนใน
อัตราสวน FQ : QP = 2 : 1 เมื่อ P เคลื่อนที่ไปตามเสนโคงพาราโบลา x2 = 12y  
จุด Q จะเคลื่อนที่ไปตามเสนโคงซึ่งเปนกราฟของสมการใดตอไปนี้ 
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 1) x2 = 8(y - 1)   2) x2 = 8(y + 1) 
 3) y2 = 8(x - 1)   4) y2 = 8(x + 1)  
3. ให a0 = 1 และ b0 = 2 สําหรับจํานวนเต็ม n ≥ 1   
 ถา an = 2an-1 + 3bn-1 
  bn = an-1 - 2bn-1 
 เศษเหลือ เมื่อหาร a3 ดวย 4 คือจํานวนใด 
 1) 0   2) 1 
 3) 2   4) 3  
4. ให A = {a, b, c, d} เมื่อเลือกฟงกชัน f : A → A โดยสุม 1 ฟงกชัน   

ความนาจะเปนที่จะไดฟงกชัน หนึ่งตอหนึ่งจาก A ไปทั่วถึง A เทากับเทาใด 
 1) 4

1    2) 6
1  

 3) 16
1    4) 32

3  
 
5. ให f เปนฟงกชันที่มีสมบัติ f(x + y) = f(x) + f(y) - 2xy สําหรับจํานวนเต็มบวก 

x และ y ทุกจํานวน ถา f(1) = 4 แลว |f(8)| มีคาเทากับเทาใด 
 1) 24   2)  23 
 3) 22   4)  20  
6. กําหนดให f(x) = log 5  5x +  + 2

1  log (2x + 1) - log 15 กราฟของ 
f(x) ตัดแกน x กี่จุดและจุดตัด แกน x มีพิกัด x อยูในชวงใด 

 1) จุดเดียว และพิกัด x อยูในชวง (-6, -5) 
 2) จุดเดียว และพิกัด x อยูในชวง (3, 5) 
 3) สองจุด และพิกัด x อยูในชวง (-5, 5) 
 4) สองจุด และพิกัด x อยูในชวง (-6, -5)U (3, 5) 

 
 
 
 
 
 
 
 
7. กําหนดให cos-1 



















 π323 sin  = b

aπ  เมื่อ a และ b เปนจํานวนเต็มบวกที่
เปนจํานวนเฉพาะสัมพัทธ แลว a + b มีคาเทาใด 

 1) 4 2) 5 3) 7 4) 11  
8. ให a, b, c, ... เปนลําดับเรขาคณิต โดยที่ 1 < a < b < c  ถา  n > 1 และ

เปนจํานวนเต็มแลวขอใดถูกตอง 
 1) loga n,  logb n,  logc n เรียงกันเปนลําดับเรขาคณิต 
 2) loga n,  logb n,  logc n เรียงกันเปนลําดับเลขคณิต 
 3) n log
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 เรียงกันเปนลําดับเลขคณิต 
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 เรียงกันเปนลําดับเรขาคณิต 
 

เฉลย 
 
1. เฉลย 3) 60 
   เปลี่ยนรูปลอการิทึมเปนเลขยกกําลัง จะได 
    x24 = w, y40  =  w, (xyz)12  =  w  
   ดังนั้น z12 = 1212yx

w   =  3/101/2ww
w   =  w1/5 

   จะได   w = (z12)5  =  z60   
   และ   logz w = 60  
2. เฉลย 1) x2 = 8(y - 1) 
  ให (x, y) เปนพิกัดของจุด Q เราตองหาสมการซึ่งแสดงความสัมพันธ

ระหวาง x และ y ตามเงื่อนไขที่กําหนดให  
  ให P 











3a 2a, 2   เปนจุดใดๆ บนพาราโบลา x2 = 12y 
  จุดโฟกัสของพาราโบลา x2 = 12y = 4 × 3 × y คือ F(0, 3)  
  จุด Q(x, y) แบงสวนของเสนตรง FP เปน 2 สวนในอัตราสวน         

FQ : QP = 2 : 1  
  ดังนั้น x = 3

1 (0) + 3
2 (2a)  =  3

4a   ...(1) 

    y = 3
1 (3) + 3
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2   =  1 + 9

2a2
  ...(2) 

  แทนคา a = 4
3 x จาก (1) ใน (2) จะได 

    y = 1 + 9
2 2

x43 








   =  1 + 8
1 x2  

  หรือ  x2 = 8(y - 1)   
3. เฉลย 1) 0 
 a1 = 2a0 + 3b0 = 2(1) + 3(2) = 8 และ b1 = a0 - 2b0 = 1 - 2(2) = -3 
 a2 = 2a1 + 3b1 = 2(8) + 3(-3) = 7 และ b2 = a1 - 2b1 = 8 - 2(-3) = 14 
 a3 = 2a2 + 3b2 = 2(7) + 3(14) = 4(14) = 56  
 จะเห็นไดวา 4 หาร a3 ลงตัว ดังนั้นเศษเหลือคือ 0 

4. เฉลย 4) 32
3  

 ฟงกชัน f : A → A มีทั้งหมด 4 × 4 × 4 × 4 = 256 ฟงกชัน  
 ฟงกชันหนึ่งตอหนึ่งจาก A ไปทั่วถึง A มีทั้งหมด 4 × 3 × 2 × 1 = 24 ฟงกชัน 
 ดังนั้น ความนาจะเปนที่จะเลือกไดฟงกชันหนึ่งตอหนึ่งจาก A ไปทั่วถึง A 

เทากับ 256
24  = 32

3  
 
5. เฉลย 1) 24 
 จาก   f(x + y) = f(x) + f(y) - 2xy 
 จะได  f(2)  =  f(1 + 1) = f(1) + f(1) - 2(1)(1)  =  4 + 4 - 2  =  6 
  f(4) = f(2) + f(2) - 2(2)(2)  =  6 + 6 - 8  =  4 
  f(8) = f(4) + f(4) - 2(4)(4)  =  4 + 4 - 32  =  -24 
   ดังนั้น |f(8)| = 24  
6. เฉลย 2) จุดเดียว และพิกัด x อยูในชวง (3, 5) 
   จุดตัดแกน x หาไดจากการแกสมการ f(x) = 0 
   log 5  5x +  + 2

1  log (2x + 1) - log 15 = 0 ...(1) 
   สังเกตวา log 5  5x +  หาคาไดเมื่อ 5x + 5 > 0 หรือ x > -1 
   ดังนั้น ในการแกสมการ (1) คําตอบตองอยูในชวง x > -1 
    2

1  log (5x + 5) + 2
1  log (2x + 1) = log 15 

    log ((5x + 5)(2x + 1)) = 2 log 15 
    log (10x2 + 15x + 5) = log (152) 
    10x2 + 15x + 5 = 225 
    2x2 + 3x - 44 = 0 
    (2x + 11)(x - 4) = 0 
    x = 2

11-  , 4 
   แต x > -1 ดังนั้น x = 4 นั่นคือ กราฟของ f ตัดแกน x เพียงจุด

เดียวซึ่งมีพิกัด x เทากับ 4  
7.  เฉลย 4) 11 

 เนื่องจาก sin 








 π323  = sin 









π+π 8  3 -   =  sin 









 π3 -   =  - 2
3  

 และ cos-1 


















 π323 sin  = cos-1 
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3 -   =  6

5π   =  b
aπ  

 ดังนั้น a + b  = 5 + 6   
     = 11  
8. เฉลย 3) nlog
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 เรียงกันเปนลําดับเลขคณิต 
 ให r แทนอัตราสวนรวมของลําดับเรขาคณิต a, b, c, … จะได 
 b = ar ;  และ logn b = logn a + logn r 
 c = ar2 ;  และ logn c = logn a + 2logn r 
 จะเห็นไดวา logn a, logn b, logn c เรียงกันเปนลําดับเลขคณิต โดยมี logn r       

เปนผลตางรวม 
 จากเอกลักษณ logu v = ulog

1
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เรียงกันเปนลําดับเลขคณิต 
 

นักเรียนสามารถเข้าไปดูข้อมูลย้อนหลังได้ที่ 
www.bunditnaenaew.com 


