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 วิชา PAT 1 :  คณิตศาสตร์ 

 ชุดที่ 3   (ตอนที่ 4/4)  
  
1. ถา 25x-y ≥ 45 และ log2(2y - x) = 2 แลวคาต่ําสุดของ x + y มีคาเทากับขอใด 
 1) 6 2) 8 3) 10 4) 3

40  
 
2. ในงานเลี้ยงสังสรรค เด็กชายแตละคนจะจับมือทักทายกับเด็กชายอื่นคนละครั้ง 

เด็กหญิงก็จะจับมือทักทายกับเด็กหญิงอื่นคนละครั้ง แตเด็กหญิงกับเด็กชาย  
จะไมจับมือทักทายกัน ถาเด็กชายมีจํานวนมากกวาเด็กหญิงและมีการจับมือ
ทักทายกันทั้งหมด 7 ครั้ง มีเด็กชายในงานเลี้ยงสังสรรคทั้งหมดกี่คน 

 1) 2 2) 3 3) 4 4) 5  
3. กําหนดให A เปนสับเซตของจํานวนเต็ม ซึ่งสอดคลองเงื่อนไขตอไปนี้ 
  ก. 1 ∈ A 
  ข. ถา x ∈ A แลว -x ∈ A 
  ค. -2x ∈ A ก็ตอเมื่อ x ∉ A 
 จํานวนในขอใดตอไปนี้ไมเปนสมาชิกของ A 
 1) 22558 2) 22557 3) 22556 4) -22556  
4. กําหนดให เอกภพสัมพัทธคือ U = R ขอใดตอไปนี้ผิด 
 1) ∃ x ∀y ∃z [x + y = z] 2) ∀x ∀y ∃z [xz = y]  
 3) ∀x ∀y ∃z [x + y = z] 4) ∃ x ∀y ∃z [xz = y]   
5. อทิตยาเลือกจํานวน 2 จํานวนทีต่างกันโดยสุมจากเซต {1, 2, 3, 4, 5} และ   

สุรเกียรติเลือกหนึ่งจํานวนโดยสุมจากเซต {1, 2, ..., 10} จงหาความนาจะเปนที่
จํานวนที่สุรเกียรติเลือกไดจะมากกวาผลบวกของจํานวนที่อทิตยาเลือกได 

 1) 52  2)  20
9  3) 2

1  4) 20
11  

 
6. ในการสํารวจนักเรียนชั้น ม. 6 ในโรงเรียนแหงหนึ่ง 100 คน พบวา มีนักเรียน

จํานวน 
  41 คน เรียนวิชาคณิตศาสตร 
  44 คน เรียนวิชาวิทยาศาสตร 
  48 คน เรียนวิชาภาษาอังกฤษ 
  11 คน เรียนวิชาคณิตศาสตรและภาษาอังกฤษ 
  14 คน เรียนวิชาคณิตศาสตรและวิทยาศาสตร 
  19 คน เรียนวิชาวิทยาศาสตรและภาษาอังกฤษ 
  10 คน ไมเรียนวิชาใดเลย 
 ถาสุมนักเรียนขึ้นมา 1 คน ความนาจะเปนที่นักเรียนคนนี้จะเรียนภาษาอังกฤษ

แตไมเรียนคณิตศาสตรเปนเทาใด 
 1) 0.25 2) 0.30 3) 0.33 4) 0.37  
7. ให f เปนฟงกชันซึ่ง f(xy) = f(x)/y สําหรับจํานวนจริงบวก x และ y ใดๆ     

ถา f(500) = 3 แลว f(600) มีคาเทาใด 
 1) 1 2) 2 3) 2

5  4) 5
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เฉลย 
 
1. เฉลย 1) 6 
 จาก 25x-y ≥ 45 
  25x-y ≥ 210 
 จะได 5x - y ≥ 10 ...(1) 
 จาก log2(2y - x)  =  2 
  2y - x = 22 
  2y - x = 4 ...(2) 
 พิจารณาจุดตัดของสมการ ; 
  5x - y = 10 ...(3) 
 2 × (3) ; 10x - 2y = 20 ...(4) 
 (2) + (4) ; 9x = 24  
  x  =  3

8  
 แทนคา x = 3

8  ใน (2) ; 2y - 3
8  = 4 

  y = 3
10  

 คาต่ําสุดของ x + y เกิดจากคาต่ําสุดของ x รวมกับคาต่ําสุดของ y 
 ∴  คาต่ําสุดของ x + y คือ 3

8  + 3
10  = 6 

 
2. เฉลย 3) 4 
 สมมุติวา มีเด็กชาย b คน และเด็กหญิง g คน ในงานเลี้ยงสังสรรค เมื่อ b > g 

จํานวนครั้งที่จับมือทักทายกันเทากับ  
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 หรือ   2
1)  b(b -  + 2

1)  g(g -  = 7 
    b(b - 1) + g(g - 1) = 14 
 สังเกตวา b(b - 1) และ g(g - 1) เปนจํานวนคูทั้งคูและบวกกันได 14 

พิจารณาผลบวก 12 + 2 (หรือ 4 ⋅ 3 + 2 ⋅ 1), 10 + 4 และ 8 + 6 
 ตรวจสอบผลบวกเหลานี้ พบวามีเพียงกรณีแรกเทานั้นที่สามารถเขียนในรูปแบบ 

b(b - 1) + g(g - 1) เนื่องจาก b > g ดังนั้น b = 4 และ g = 2 นั่นคือ 
เด็กชายที่อยูในงานเลี้ยงสังสรรคมี 4 คน  

3. เฉลย 2) 22557 
 พิจารณา ค. สมมูลกับ (x ∈ A → -2x ∉ A) ∧ (x ∉ A → 2x ∈ A) 
 จาก ก. และ ข. จะไดวา 1, -1 ∈ A 
 โดย ค. จะได -2, 2 ∉ A และโดย ค. อีกครั้งจะได -4, 4 ∈ A  
 พิจารณาเชนนี้ไปเรื่อยๆ จะไดวา A = {±1, ±4, ±16, ...}  =  {±22k | k ∈ N} 
 นั่นคือ ±2 ยกกําลังเลขคูจะเปนสมาชิกของ A 
 ดังนั้น 22557 ∉ A 

4. เฉลย 2) ∀x ∀y ∃z [xz = y] 
  1) ถูก เพราะ เลือก x = 0 และ z = y 
   จะไดวา 0 + y = y = z, ∀z ∈ R 
  2) ผิด เพราะ ถา x = 0, y = 1 
   จะไดวา ทุก z ∈ R, xz = 0 × z = 0 ≠ 1 
  3) ถูก เพราะ เลือก z = x + y 
   จะไดวา x + y = z, ∀x ∈ R, ∀y ∈ R 
  4) ถูก เพราะ เลือก x = 1 และ z = y 
   จะไดวา xz = 1 × z = z = y, ∀z ∈ R   
5. เฉลย 1) 52  

   จํานวนคูหนึ่งที่อทิตยาเลือกไดเปนไปได 













2
5  = 10 วิธี ผลบวก   

9, 8, 4, และ 3 เปนไดอยางละวิธี (เชน 9 = 5 + 4) แตผลบวก 7, 6, และ 5 
เปนไดอยางละ 2 วิธี (เชน 7 = 5 + 2 = 4 + 3) ความนาจะเปนของแตละ
จํานวนที่สุรเกียรติจะเลือกไดเทากับ 10

1  ให (a, Ga) แทน “ผลบวกของ
จํานวนที่อทิตยาเลือก = a และ จํานวนที่สุรเกียรติเลือก = Ga > a” ดังนั้น 
ความนาจะเปนที่จํานวนที่สุรเกียรติเลือกไดจะมากกวาผลบวกของจํานวนที่อทิตยา
เลือกไดเทากับ 

 P(9, G9) + P(8, G8) + P(4, G4) + P(3, G3) + P(7, G7) + P(6, G6) + P(5, G5) 
= 10

1 ⋅ 10
1 + 10

1 ⋅ 10
2 + 10

1 ⋅ 10
6 + 10

1 ⋅ 10
7 + 10

2 ⋅ 10
3 + 10

2 ⋅ 10
4 + 10

2 ⋅ 10
5  

= 100
40   =  52  

 
6. เฉลย 4) 0.37 
 จากขอมูลที่โจทยกําหนดใหสามารถวาดแผนภาพไดดังนี้  

M

E

S

10
48 - 11 = 37

11

  
 จากขอมูลที่โจทยใหมาพบวา 
 -  จํานวนนักเรียนที่เรียนภาษาอังกฤษ = 48 คน 
 -  จํานวนนักเรียนที่เรียนภาษาอังกฤษและคณิตศาสตร = 11 คน 
 ∴ จํานวนนักเรยีนที่เรียนภาษาอังกฤษแตไมเรียนคณิตศาสตร = 48 - 11 = 37 คน 
 ถาสุมนักเรียนมา 1 คน ความนาจะเปนที่นักเรียนคนนี้จะเรียนภาษาอังกฤษ    

แตไมเรียนคณิตศาสตร เทากับ 100
37  = 0.37 

 
7. เฉลย 3) 2

5  

 วิธีที่ 1 สังเกตวา f(600)  =  f 












⋅ 56  500  = 

5
6

f(500)  =  5
6 
3  = 2

5  

 วิธีที่ 2 สําหรับจํานวนบวก x ใดๆ f(x) = f(1 ⋅ x) = x
f(1)  

  จะเห็นไดวา xf(x) คือ คาคงตัว f(1)  
  ดังนั้น 600 f(600) = 500 f(500) = 500(3) = 1500 
   f(600) = 600

1500  = 2
5  

 หมายเหตุ f(x) = x
1500  คือ ฟงกชันเดียวที่สอดคลองกับเงื่อนไขที่กําหนดให 

 
นักเรียนสามารถเข้าไปดูข้อมูลย้อนหลังได้ที่ 

www.bunditnaenaew.com 


