
  นสพ.เดลินิวส์  ฉบบัวันศุกรท์ี่  17  สิงหาคม  2561 

 ตะลุยโจทย์ ม.ปลาย 
  

 
 ชุดที่ 13   (ตอนที่ 2/4)  
   
1. กําหนด r1 = {(x, y) | |x| - |y| = 2} และ r2 = {(x, y) | |x| + |y| = 2}  

พิจารณาขอความตอไปนี้  
  ก. Dr1I Rr2  =  {-2, 2} 

  ข. Dr2 ⊂ Rr1 

 ขอใดถูกตอง 
 1) ก. และ ข. ถูก   2) ก. ถูก และ ข. ผิด 
 3) ก. ผิด และ ข. ถูก  4) ก. และ ข. ผิด  
2. คาของ 2 sin 2° + 4 sin 4° + 6 sin 6° + ... + 178 sin 178° ตรงกับขอใด 
 1) 45 cot 1°   2) 45 cot 89° 
 3) 90 cot 1°   4) 90 cot 89°  
3. เสนตรงเสนหนึ่งมีความชัน เทากับ 24 สัมผัสเสนโคง y = 2x3 + 9x2 + 5    

ที่จุด P ในควอดรันตที่หนึ่ง ระยะทางระหวางจุด P และจุดกําเนิดเทากับกี่หนวย  
 1) 255    2) 256   
 3) 257    4) 258   

4. กําหนด  A = 
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-
  ถา C11 (A) + C32 (A) = 3 

 
 แลว det (-A) มีคาตรงกับขอใดตอไปนี้ 
 1) 17   2) 19 
 3) 29   4) 37  
5. ถุงใบหนึ่งบรรจุลูกแกวสีแดง 6 ลูก และสีน้ําเงิน 5 ลูก หยิบลูกแกวโดยสุม 4 ลูก 

ความนาจะเปนที่ลูกแกว 2 ใน 4 ลูก เปนลูกแกวสีแดงเทากับเทาใด  
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6. ในการจัดเด็กชาย 5 คน และเด็กหญิง 4 คน เขาแถวสลับชายหญิง ความนาจะ

เปนที่เด็กชาย A จะไมอยูหัวแถวหรือทายแถวตรงกับขอใด 
 1) 0.6   2) 0.4 
 3) 0.2   4) 0.1 

 
 
 
 
 
 
 
 

เฉลย 
 
1. เฉลย 1) ก. และ ข. ถูก 
   พิจารณา Dr1 ; |x| = 2 + |y| 
    Q   |y| ≥ 0  ∴  |x|  ≥  2 
    ∴  x ∈ (-∞, -2]U [2, ∞) 
   จะได Dr1 = (-∞, -2]U [2, ∞) 
   พิจารณา Rr1 ; Q   |x| ≥ 2 
    |x| - 2 ≥ 0 
    |y| ≥ 0 
    ∴  y ∈ (-∞, ∞) 
   จะได Rr1 = (-∞, ∞) 
   พิจารณา Dr2 ; |y| = 2 - |x| 
    Q   |y| ≥ 0  ∴  2 - |x|  ≥  0 
    2 ≥ |x| 
    ∴  x ∈ [-2, 2] 
   จะได Dr2 = [-2, 2]  
   ในทํานองเดียวกัน  Rr2 = [-2, 2] 
   จึงได Dr1I Rr2  =  {-2, 2}    ∴  ก. ถูก 
   และ  Dr2 ⊂ Rr1    ∴  ข. ถูก  
2. เฉลย 3) 90 cot 1° 
 ให 2 sin 2° + 4 sin 4° + ... + 178 sin 178° = x 
 2 sin 2° sin 1° + 4 sin 4° sin 1° + ... + 178 sin 178° sin 1° = x sin 1° 
 (cos 1° - cos 3°) + 2(cos 3° - cos 5°) + ... + 89(cos 177° - cos 179°) = x sin 1° 
 cos 1° + cos 3° + ... + cos 177° - 89 cos 179° = x sin 1° 
cos 1° + (cos 3° + cos 177°) + (cos 5° + cos 175°) + ... + (cos 89° + cos 91°) - 89 cos 179° = x sin 1° 
 เนื่องจาก cos θ + cos (180° - θ) = 0 เสมอ   จะไดวา cos 1° - 89 cos 179° = x sin 1° 
 cos 1° + 89 cos 1° = x sin 1° 
 90 cos 1° = x sin 1° 
 x = 90 cot 1° 
3. เฉลย 3) 257  
 เสนสัมผัสเสนโคง y = 2x3 + 9x2 + 5 ที่จุด x ใดๆ มีความชันเทากับ dx

dy  

    dx
dy  = 6x2 + 18x 

   แกสมการ dx
dy  = 6x2 + 18x  =  24 

   จะได 6x2 + 18x - 24 = 0 
    x2 + 3x - 4 = 0 
    (x + 4)(x - 1) = 0 
    x = -4  หรือ  x  =  1 

   เสนสัมผัสเสนโคง y = 2x3 + 9x2 + 5 ที่มีความชัน 24 สัมผัส
เสนโคงที่จุด (-4, 21) และ (1, 16) สังเกตวาจุดสัมผัส (1, 16) อยูใน         
ควอดรันตที่หนึ่ง 

   ดังนั้น P = (1, 16)  
   จะได OP = 22 16  1 +  
     = 257   
4. เฉลย 2) 19 
    C11 (A) + C32 (A) = 3 
 (-1)1+1

  

  

- 4   2
 x   2  + (-1)3+2

  

 -
   x0 

 1   3   = 3 

    (8 + 2x) - (-3x) = 3 
    5x = -5 
    x = -1 

    ∴  A = 
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1    2     0 
1     1    3

 -
-

--
 

    det (-A) = (-1)3 det A  =  -det A 

     = -
4    2  1 
1   2    0 
 1    1   3

 -
-

--

  

 

 

 

     = -[(-24 + 1 + 0) - (2 - 6 + 0)] 
     = 19  

5. เฉลย 3) 
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 สุมหยิบ 4 ลูก จาก 11 ลูก แซมเปลสเปซประกอบดวยผลลัพธ 
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 ผลลัพธ 

 จํานวนวิธีเลือกลูกแกวสีแดง 2 ลูก จาก 6 ลูก เทากับ 













2
6  วิธี 

 จํานวนวิธีเลือกลูกแกวสีน้ําเงิน 2 ลูก จาก 5 ลูก เทากับ 
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5  วิธี 

 ดังนั้น ความนาจะเปนที่ ลูกแกว 2 ใน 4 ลูก เปนลูกแกวสีแดงเทากับ 
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6. เฉลย 1) 0.6 
 หาจํานวนวิธีการเขาแถวแบบปกติได 5!4! = 120 × 24  วิธี 
 หากรณีที่เด็กชาย A อยูหัวแถวได 1 × 4!4! = 24 × 24  วิธี 
 หากรณีที่เด็กชาย A อยูทายแถว 4!4! × 1 = 24 × 24  วิธี 
 ดังนั้น ความนาจะเปนที่เด็กชาย A ไมอยูหัวแถวหรือทายแถว เทากับ  
  1 - 24  120

24)  (24  24)  (24
×

×× +  = 1 - 120
48  

     = 120
72  

     = 0.6 
 

นักเรียนสามารถเข้าไปดูข้อมูลย้อนหลังได้ที่ 
www.bunditnaenaew.com 


