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 ชุดที่ 12   (ตอนที่ 4/4)  
   
1. คาของ sin4 x เทากับเทาใด  
 1) 8

1 (3 - 4 cos 2x + cos 4x) 2) 8
1 (3 + 4 cos 2x + cos 4x) 

 
 3) 8

1 (3 + cos 4x)  4) 8
1 (1 - cos 2x)  

 
2. ถา  arcsin 

















+ 216x  1
4x  + arccos 

















+ 24x  1
1  + arctan x = 0 แลวคา 

x ที่เปนบวกมีคาตรงกับขอใด 
 1) 8

7    2) 8
7  

 
 3) 14

1    4) 14
1  

 
3. กําหนดเวกเตอรทุกอันอยูในปริภูมิสามมิติ 
 A = {a | u  = 3a i  + 4a2 j , v  = -2 i  + j   และ u  ⊥ v  } 
 B = {b | u  = 4b i  - 2 j , v  = -8 i  + 4 j   และ u  // v  } 
 ถา  a ≠ 0  แลว  4a j  × b i   เทากับขอใดตอไปนี้ 
 1) -6 k    2) -3 k  
 3) 3 k    4) 6 k   
4. พื้นที่ซึ่งปดลอมดวยเสนโคง y = x(x - 1)2 และแกน x มีคาเทากับกี่ตารางหนวย  
 1) 3

1    2) 6
1  

 
 3) 9

1    4) 12
1  

 
5. กําหนดลําดับเลขคณิตชุดหนึ่ง มี d > 3 เปนผลตางรวม ถา  a3 + a4 + a5 = 51  

และ  a1a2 = 88  แลว  a16 ของลําดับนี้มีคาเทากับขอใด 
 1) 45   2) 53 
 3) 151   4) 167.5  
 

เฉลย 
 
1. เฉลย 1) 8

1 (3 - 4 cos 2x + cos 4x) 

  จากเอกลักษณ sin2 x = 2
1  - 2

1  cos 2x 

  จะได sin4 x = 
2

2x cos 21  21 








 -  

     = 4
1  - 2

1  cos 2x + 4
1 (cos 2x)2 

     = 4
1  - 2

1  cos 2x + 4
1











+ 4x cos 21  21  

     = 4
1  - 2

1  cos 2x + 8
1  + 8

1  cos 4x 

     = 8
1 (3 - 4 cos 2x + cos 4x) 

 
 
 
 
 
 
  
2. เฉลย 2) 8

7  
  ใชความสัมพันธในรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก จะไดวา  

   arcsin 


















+ 216x  1
4x = arctan 4x 4x

1
θ

216x  1 +  

 

   arccos 
















+ 24x  1
1  = arctan 2x 2x

1
θ

24x  1 +  

 จากโจทยจะได arctan 4x + arctan 2x + arctan x = 0 
 จาก   arctan A + arctan B = arctan 










+AB  1 B  A-  

 ดังนั้น   (arctan 4x + arctan 2x) + arctan x = 0 
    arctan 

















28x  1
6x

-  + arctan x = 0 

   arctan
























+

2
2

2

8x  1
6x  1

  x 
8x  1

6x 

-
-
-   =  0  ⇒  arctan  

















2
3

14x  1
8x  7x

-
-   =  0 

 ∴  2
3

14x  1
8x  7x

-
-  = 0  ⇒  7x - 8x3 = 0  ⇒  x(7 - 8x2) = 0 

 ดังนั้น x = 0, ± 87  และ x ที่เปนบวก คือ 87  
 
3. เฉลย 1) -6 k  
 พิจารณา A ;  Q   u  ⊥ v  ∴  u  ⋅ v  = 0 
    (3a i  + 4a2 j ) ⋅ (-2 i  + j ) = 0 
    -6a + 4a2 = 0 
    -2a(3 - 2a) = 0 
    ∴  a = 0, 2

3  
 พิจารณา B ;  Q   u  // v  ∴  u   = k v  ;  k ∈ R 
    4b i  - 2 j  = k(-8 i  + 4 j ) 
    4b = -8k ...(1) 
 และ   -2 = 4k ...(2) 
 จาก (2) ;  k  =  - 2

1   แทนใน (1)  ได  4b = 4 
    ∴  b = 1 
 Q   a ≠ 0  ∴  a = 2

3 ,  b = 1 

 จะได   4a j  × b i  = 4 










23 j  × 1 ⋅ i  
     = -6 k  

4. เฉลย 4) 12
1  

  
 เสนโคง y = x(x - 1)2 ตัดแกน x ที่จุด x = 0 และ x = 1  

y

x
-0.5-1-1.5 1.510.5
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0

  
 ใหพื้นที่ซึ่งปดลอมดวยเสนโคง  y = x(x - 1)2 และแกน x เทากับ A 

 จะได   A = ∫
1

0
2 dx1)  x(x -  

 
     = ∫ +

1

0
23  x)dx 2x  (x -  

 
     = 

1

0
234
2x  32x  4x 










+-  

 
     = 12

1  ตารางหนวย 
 
5. เฉลย 3) 151 
 ให a1, a2, a3, ... เปนลําดับเลขคณิต ซึ่ง d > 3 
 จาก   a3 + a4 + a5 = 51 
    (a4 - d) + a4 + (a4 + d) = 51 
    3a4 = 51 
    a4 = 17 
    a1 + 3d = 17 
    ∴  a1 = 17 - 3d 
 จาก a1a2 = 88  จะได a1(a1 + d) = 88 
    (17 - 3d)(17 - 3d + d) = 88 
    (17 - 3d)(17 - 2d) = 88 
    289 - 85d + 6d2 = 88 ⇒ 6d2 - 85 + 201 = 0 
    (6d - 67)(d - 3) = 0 ⇒ d  =  6

67 , 3 
 จากโจทย d > 3 ∴  d = 6

67  

    ∴  a1  =  17 - 3d = 17 - 3 ⋅ 










667  
     = - 2

33  

 ดังนั้น   a16  =  a1 + 15d = - 2
33  + 15 ⋅ 











667  
     = 151 
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