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 ชุดที่ 12   (ตอนที่ 3/4)  
   
1. จํานวนวิธีในการจัดคน 6 คน เขา นั่งในโตะกลมที่ เหมือนกัน 2 ตัว โดย          

ไมกําหนดเงื่อนไขตรงกับขอใดตอไปนี้ 
 1) 868 วิธี   2) 434 วิธี 
 3) 394 วิธี   4) 308 วิธี  
2. การแขงขันบาสเกตบอลครั้งหนึ่งมีเพียงการทําคะแนนแบบ 2 คะแนนตอ 1 ลูก 

และ 3 คะแนนตอ 1 ลูกเทานั้น เมื่อสอบถามขอมูลจากผูชม 3 คน ไดความดังนี้ 
  นาย  ก : ทีม A ทําคะแนนแบบ 2 แตมมากกวา 5 ครั้ง หรือทํา

คะแนนแบบ 3 แตมไมเกิน 4 ครั้ง 
  นาย  ข : ทีม A ทําคะแนนแบบ 3 แตมมากกวา 4 ครั้ง  
  นาย  ค : ทีม A ทําคะแนนแบบ 2 แตมมากกวา 5 ครั้ง แลวทีม A  

ทําคะแนนรวมได 27 คะแนน 
 ถาทั้ง 3 คนพูดความจริง อยากทราบวาทีม A ทําคะแนนแบบ 2 คะแนนตอ 1 

ลูกกี่ครั้ง 
 1) 6   2) 7 
 3) 8   4) สรุปไมได  
3. ถา U เปนเอกภพสัมพัทธ ที่ทําใหประพจน ∀x∃y[x | y] มีคาความจริง

เหมือนกับ ∼{[(p → q) ∧ p] → q} แลวขอใดตอไปนี้ถูกตอง 
 1) U อาจเปน {0, 1, 2, 3} 
 2) U อาจเปน {1, 3, 5, 7} 
 3) U อาจเปน {-2, -4, 6, 8} 
 4) U อาจเปน {3, 6, -9, 12}  
4. กําหนดขอมูล ai = i2 + 2i  สําหรับ  i = 1, 2, 3, ..., 19 แลว x  + P80 มีคา

ตรงกับขอใด 
 1) 422   2) 372 
 3) 272   4) 150  
5. ทอดลูกเตาเที่ยงตรงสี่ลูก 1 ครั้ง ความนาจะเปนที่จะไดผลคูณเปน 36 เทากับ

เทาใด 
 1) 27

1    2) 36
1  

 3) 72
1    4) 216

1  
 
6. กําหนด f : I × I → I  โดย  f(x, y) = 89x + 97y  พิจารณาขอความตอไปนี้ 
  ก. f เปนฟงกชันหนึ่งตอหนึ่ง 
  ข. f เปนฟงกชันทั่วถึง 
 ขอใดถูกตอง 
 1) ก. และ ข. ถูก   2) ก. ถูก และ ข. ผิด 
 3) ก. ผิด และ ข. ถูก  4) ก. และ ข. ผิด 

 
 
 
 
 
 
 
 

เฉลย 
 
1. เฉลย 3) 394 วิธี 
   เนื่องจากโตะกลมทั้ง 2 ตัวเหมือนกันจึงพิจารณาจัดคน 6 คนนั่ง
โตะแตละตัวเปนกรณียอยๆ ดังนี้ 
กรณีที่ 1 โตะตัวหนึ่งมี 6 คน อีกตัวหนึ่งมี 0 คน นั่งได 














0
6 (6 - 1)! = 120 วิธี 

กรณีที่ 2 โตะตัวหนึ่งมี 5 คน อีกตัวหนึ่งมี 1 คน นั่งได 













5
6 (5 - 1)! 














1
1 (1 - 1)!  = 144 วิธี 

กรณีที่ 3 โตะตัวหนึ่งมี 4 คน อีกตัวหนึ่งมี 2 คน นั่งได 
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6 (4 - 1)! 














2
2 (2 - 1)! = 90 วิธี 

กรณีที่ 4 โตะตัวหนึ่งมี 3 คน อีกตัวหนึ่งมี 3 คน นั่งได 2
1















3
6 (3 - 1)! 














3
3 (3 - 1)!  = 40 วิธี 

 ที่ตองหารดวย 2 เพื่อไมใหนับซ้ํา เพราะขณะที่ (a, b, c) ถูกเลือกตอนคํานวณ 







3
6 (3 - 1)! 

 และ (d, e, f) ถูกเลือกตอนคํานวณ 







3
3 (3 - 1)! เปนกรณีเดียวกัน เพราะโตะเหมือนกัน 

 กลาวคือ 
a
bc

 
d
ef  เหมือนกับ 

d
ef

 
a
bc  

  ∴  จัดคน 6 คนนั่งไดทั้งหมด 120 + 144 + 90 + 40 = 394 วิธี 
2. เฉลย 1) 6 
   จากนาย ก และนาย ข สรุปไดวา “ทีม A ทําคะแนนแบบ 2 แตม

มากกวา 5 ครั้ง และทําคะแนนแบบ 3 แตมมากกวา 4 ครั้ง” และจากขอสรุปที่
ไดจากนาย ค จึงไดวาทีม A ทําได 27 คะแนน 

   ให x เปนจํานวนครั้งในการทําคะแนนแบบ 2 คะแนน 
    y เปนจํานวนครั้งในการทําคะแนนแบบ 3 คะแนน  
    ∴  2x + 3y = 27 ; x  >  5  และ  y  >  4 
   จะเห็นวา ถา y เปนจํานวนคู จะหาคา x ไมได 
   ∴  y อาจเปน 5, 7, 9, ... 
   แตเมื่อ y = 7, 9, ... จะได x < 5  ซึ่งขัดแยงกับโจทย 
   ∴  y  =  5  จะได 2x + 3(5) = 27 
    x = 6 
3. เฉลย 1) U อาจเปน {0, 1, 2, 3} 
   พิจารณาคาความจริงของ ∼{[(p → q) ∧ p] → q} โดยสราง
ตาราง จะไดดังนี้  

p q (p → q) (p → q) ∧ p [(p → q) ∧ p] → q ∼{[p → q] ∧ p} → q 
T T T T T F 
T F F F T F 
F T T F T F 
F F T F T F  

   ∴  ∼{[(p → q) ∧ p] → q} เปนเท็จเสมอ จึงตองหา U ที่ทําให 
∀x∃y[x | y] มีคาความจริงเปนเท็จ พบวา U = {0, 1, 2, 3} เมื่อ x = 0 จะไมมี y 
ตัวใดที่ 0 | y ดังนั้น U = {0, 1, 2, 3} ทําให ∀x∃y[x | y] เปนเท็จ (สําหรับ U ใน
ตัวเลือก 2), 3) และ 4) สามารถเลือก y ใหมีคาเทากับ x ไดเสมอ) 

4. เฉลย 1) 422 
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 ตําแหนง P80 = 100

80 (19 + 1)  =  16 
 เนื่องจาก  a1 < a2 < ... < a19  ดังนั้น  P80  =  a16  =  162 + 16  =  272 
    ∴  x  + P80 = 150 + 272  =  422 
5. เฉลย 1) 27

1  
   จํานวนผลลัพธทั้งหมดที่เปนไปไดเทากับ 64 หรือ 1296 
   ผลลัพธซึ่งผลคูณเทากับ 36 เกิดขึ้นไดหลายวิธี  

ผลลัพธ จํานวนวิธี 
{3, 3, 2, 2}  2!2!

4!  = 6 
{6, 6, 1, 1}  2!2!

4!  = 6 
{3, 3, 4, 1}  2!

4!  = 12 
{1, 2, 3, 6}  4! = 24 

 
   ดังนั้น ความนาจะเปนที่จะไดผลคูณเปน 36 เทากับ 

1296
24  12  6  6 +++  = 1296

48  = 27
1  

 
6. เฉลย 3) ก. ผิด และ ข. ถูก 
   ก. ผิด 
    Q   f(0, 0) = 89(0) + 97(0) = 0 
   และ f(-97, 89) = 89(-97) + 97(89) = 0 
   ซึ่ง  f(0, 0) = f(-97, 89)  แต  (0, 0) ≠ (-97, 89) 
   ∴  f จึงไมเปนฟงกชันหนึ่งตอหนึ่ง 
   ข. ถูก 
   Q   ห.ร.ม. ของ 89 และ 97 คือ 1 
   ดวยขั้นตอนวิธีการหา ห.ร.ม. ของยุคลิด เราจะมี  x1, y1 ∈ I  ซึ่ง 
    89x1 + 97y1 = 1 
   สําหรับ  a ∈ I  เราจะหา  (x, y) ∈ I × I  ซึ่งทําให 
    89x + 97y = a 
   โดยเลือก  x = ax1  และ  y = ay1  ซึ่งจะได 
    89(ax1) + 97(ay1) = a(89x1 + 97y1) 
     = a ⋅ 1 
     = a 
   ∴  f เปนฟงกชันทั่วถึง  

นักเรียนสามารถเข้าไปดูข้อมูลย้อนหลังได้ที่ 
www.bunditnaenaew.com 


