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 ชุดที่ 11   (ตอนที่ 4/4)  
   
1. กําหนด F(x) = x2 + x เปนฟงกชันของความถี่สะสมของขอมูล x เมื่อ x ∈  

{1, 2, 3, 4, 5} แลวคาเฉลี่ยเลขคณิตของขอมูลชุดนี้ตรงกับขอใดตอไปนี้ 
 1) 3

11  2) 3
10  3) 3

8  4) 3
7  

 
2. คาสูงสุดของ 3 cos θ - 2 sin θ เทากับเทาใด 
 1) 4 2) 9 3) 5  4) 13   
3. คาของ 

-0x
lim
→

 xtan 2   xsin
 xtan  | xsin 2|

+
+   มีคาตรงกับขอใดตอไปนี้ 

 1) 1 2) 3
1  3) - 3

1  4) -1 
 
4. โยนเหรียญเที่ยงตรงอันหนึ่ง 10 ครั้ง ความนาจะเปนที่จะไดหัว 3 ครั้ง เทากับเทาใด 
 1) 128

15  2) 10
3  3) 100

21  4) 8
1  

 
5. ในการสอบครั้งหนึ่ง นาย ก. ไดคะแนน 70.56 คะแนน ซึ่งคาเฉลี่ยของคะแนน

สอบครั้งนี้ คือ 61.60 คะแนน ถาการสอบครั้งนี้มีผูที่ไดคะแนนมากกวานาย ก. อยู 
13.14% และคะแนนสอบมีการแจกแจงเปนโคงปกติ สวนเบี่ยงเบนมาตรฐาน
ของคะแนนสอบครั้งนี้ตรงกับขอใด  

z 1.00 1.12 1.14 1.16 
พื้นที่ใตเสนโคงมาตรฐานจาก 0-z 0.3413 0.3686 0.3729 0.3770 

 
 1) 4 2) 7 3) 8 4) 9  
6. ถา {z1, z2} = 
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≠ 27  1  z 1  z  และ  0  (z) Imz 3

  -  แลว z1z2 มีคาตรงกบัขอใด 

 1) 13
5  2) 13

7  3) 13
9  4) 13

11  
 

เฉลย 
 
1. เฉลย 1) 3

11  
 

ขอมูล ความถี่สะสม ความถี ่
1 F(1) = 12 + 1 = 2 2 
2 F(2) = 22 + 2 = 6 6 - 2 = 4 
3 F(3) = 32 + 3 = 12 12 - 6 = 6 
4 F(4) = 42 + 4 = 20 20 - 12 = 8 
5 F(5) = 52 + 5 = 30 30 - 20 = 10  

    ∴  x  = 30
(5)(10)  (4)(8)  (3)(6)  (2)(4)  (1)(2) ++++  

     = 30
50  32  18  8  2 ++++  

     = 30
110  

     = 3
11  

 
 
 
 
 
 
 
  
2. เฉลย 4) 13  
 อาศัยทฤษฎีบทหนึ่งเกี่ยวกับผลบวกของไซนและโคไซน ซึ่งมีสาระดังนี้ 
 ถา A และ B เปนจํานวนจริงแลว 
    A sin θ + B cos θ = k sin (θ + φ)  
   เมื่อ   k = 22 B  A +  =  คาสูงสุดเสมอ 
 และ φ สอดคลองกับระบบสมการ cos φ = 22 B  A

A
+

  
 
  และ sin φ = 22 B  A

B
+

 

 สําหรับการเขียน 3 cos θ - 2 sin θ ในรูปของ k sin (θ + φ) เราใช          

k = 22 2)(  3 -+  = 13   
 และ φ ซึ่ง cos φ = 13

2-  และ sin φ = 13
3  

 
 จะได   3 cos θ - 2 sin θ = 13  cos (θ + φ) 
 เนื่องจาก  -1 ≤ cos (θ + φ)  ≤  1  
 ดังนั้น 3 cos θ - 2 sin θ มีคาสูงสุดเทากับ 13  เมื่อ θ = -φ  
3. เฉลย 3) - 3
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 ∴  

-0x
lim
→
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 xtan  | xsin 2|

+

+  = - 3
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4. เฉลย 1) 128
15  

   แซมเปลสเปซประกอบดวยผลลัพธที่แตกตางกัน 210 ผลลัพธ 
   จํานวนวิธีเกิดหัว 3 ครั้ง เทากับจํานวนวิธีเลือก 3 สิ่งจาก 10 สิ่ง 

(นั่นคือเลือกวาใน 10 ครั้ง จะใหเปนหัว 3 ครั้ง ใดบาง) ดังนั้นจํานวนวิธีที่จะ
เกิดหัว 3 ครั้งเทากับ C10, 3 = 3!7!

10!  = 3  2  1
8  9  10

××
××  = 23 × 15        

 ดังนั้น ความนาจะเปนที่จะไดหัว 3 ครั้ง เทากับ 10
3

2
15  2 ×  = 72

15  = 128
15  

 
5. เฉลย 3) 8 
   มีผูไดคะแนนสอบมากกวานาย ก. อยู 13.14% 
   แสดงวา P( x  < x < xก) = 0.5 - 0.1314 = 0.3686 
   จากตารางแสดงพื้นที่ใตเสนโคงมาตรฐานจะไดวาคะแนนสอบของ

นาย ก. (xก) ตรงกับคะแนนมาตรฐาน 1.12 
    ดังนั้น z = S

x  xก -  

    1.12 = S
61.60  70.56 -  

    ∴  S = 8  
6. เฉลย 2) 13

7  

 พิจารณา  
3

1  z 1  z











+
-  = 27 

 สมมติ  A = 










+ 1  z 1  z -   จะได A3 = 27 
    A3 - 27 = 0 
    (A - 3)(A2 + 3A + 9) = 0 
 ∴  A = 3  หรือ  A = 2

i33  3  +-   หรือ  A = 2
i33  3  --  

 ถา  A = 3 ; 1  z
1  z

+

-  = 3 → z = -2  ซึ่ง  Im (z) = 0 

 ถา  A  =  2
i33  3  +-  ;  1  z

1  z
+

-  = 2
i33  3  +-  

    2z - 2 = -3z + 3 3 iz - 3 + 3 3 i 
    (5 - 3 3 i)z = -1 + 3 3 i 
    ∴  z = i33  5

i33  1
 
 

-
- +  

 ถา  A  =  2
i33  3  --  ;  1  z

1  z
+

-  = 2
i33  3  --  

    2z - 2 = -3z - 3 3  iz - 3 - 3 3 i 
    (5 + 3 3 i)z = -1 - 3 3 i 
    ∴  z = i33  5

i33  1
 
 

+

--  

 ให  z1  =  i33  5
i33  1
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 จะได   z1z2 = i33  5
i33  1

 
 

-
- +

 ⋅ i33  5
i33  1

 
 

+

--    

     = 52
28  

     = 13
7  

 
นักเรียนสามารถเข้าไปดูข้อมูลย้อนหลังได้ที่ 

www.bunditnaenaew.com 

0
0.3686

z = 1.12
0.1314


