
  นสพ.เดลินิวส์  ฉบบัวันศุกรท์ี่  12  มกราคม  2561 

 

 ตะลุยโจทย์ ม.ปลาย 
  

 
 ชุดที่ 11   (ตอนที่ 3/4)  
   
1. กําหนดขอมูลชุดหนึ่งดังนี้  

x1 x2 x3 x4 x5 x6 x7 
1 1.1 1.1 1.1 1.3 1.3 1.5  

 ถา a ∈ R ทําให ∀c ∈ R
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i |c  x|   |a  x| --  มีคาความจริงเปนจริง 

 
 ถา b ∈ R ทําให ∀c ∈ R
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i c)  (x   b)  (x --  มีคาความจริง เปนจริง 

 แลว |a - b| ตรงกับขอใดตอไปนี้ 
 1) 0.1   2) 0.15 
 3) 0.2   4) 0.25  
2. กําหนดเอกภพสัมพัทธเปนเซตของจํานวนจริง พิจารณาคาความจริงของขอความ

ตอไปนี้ 
  ก. ∃x∀y[x2y2 + xy - 4 = 0] 
  ข. ∀x∃y[x ≠ 0 → x2y2 + xy - 4  = 0] 
 ขอใดถูกตอง 
 1) ก. และ ข. จริง   2) ก. จริง และ ข. เท็จ 
 3) ก. เท็จ และ ข. จริง  4) ก. และ ข. เท็จ  
3. ให  a เปนจํานวนเต็มที่มากที่สุด ซึ่ง a + 2 | a4 + 8 
 และ b เปนจํานวนเต็มที่นอยที่สุด ซึ่ง b - 3 | 5(b2 - 5) 
 แลว a - b มีคาเทากับขอใดตอไปนี้ 
 1) 17   2) 24 
 3) 32   4) 39   
4. กําหนด A = [aij]2×2 โดย  aij = 
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4  แลว x1 + x2 มีคาตรงกับขอใด 

 1) -1   2) 0 
 3) 2   4) 4  
5. กําหนดให sin θ = 7

3  และ 2
π  ≤ θ ≤ π  แลว cos 2θ  มีคาเทากับเทาใด 

 1) 49
31    2) 3

32  
 3) 3

2    4) 49
40  

 
6. ขอใดตอไปนี้คือคาของ c ทั้งหมดที่ทําให x2 - 4x - c - 8c  32x  8x2 --  = 0  

มีรากเปนจํานวนจริงทีแ่ตกตางกันสองคา 
 1) -12 < c < -4   2) -12 < c ≤ -4 
 3) c < -12   4) c > -4 

 
 
 
 
 
 
  

เฉลย 
 
1. เฉลย 1) 0.1  
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1i i |a  x| -  มีคานอยสุด เมื่อ a = Med = 1.1 
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i b)  (x -  มีคานอยสุด เมื่อ b = x   
 
   = 7

1.5  1.3  1.3  1.1  1.1  1.1  1 ++++++   =  1.2 
   ∴  |a - b|  =  |1.1 - 1.2|  =  0.1  
2. เฉลย 3) ก. เท็จ และ ข. จริง 
  ก. เท็จ 
   พิจารณา  ∀x∃y[x2y2 + xy - 4 ≠ 0] 
   ไมวาเลือก x เปนจํานวนใด สามารถเลือก y = 0  
   จะได x2y2 + xy + 4 = x2 ⋅ 02 + x ⋅ 0 - 4  =  -4  ≠  0 
   ดังนั้น  ∀x∃y[x2y2 + xy - 4 ≠ 0]  เปนจริง 
   จะได  ∃x∀y[x2y2 + xy - 4 = 0]  เปนเท็จ 
  ข. จริง 
   พิจารณา  x2y2 + xy - 4  = 0 

   จะได y = 2
22

2x
4)(4x  x  x --- ±  

     = 2
2

2x
17x  x ±-  

   ∴  จะหาคา y ไดเสมอ เมื่อ x ≠ 0 
   จึงไดวา  ∀x∃y[x ≠ 0 → x2y2 + xy - 4  = 0]  เปนจริง  
3. เฉลย 4) 39 
พิจารณา a + 2 | a4 + 8 
เนื่องจาก a + 2 | a4 - 16 ดังนั้น a + 2 | (a4 + 8) - (a4 - 16) 
     a + 2 | 24 
นั่นคือ a + 2  = -24, -12, -8, -6, -4, -3, -2, -1, 1, 2, 3, 4, 6, 8, 12, 24 
   a = -26, -14, ..., 10, 22 
จะได  a = 22 
พิจารณา b - 3 | 5(b2 - 5) 
เนื่องจาก b - 3 | 5(b2 - 9) ดังนั้น b - 3 | 5(b2 - 5) - 5(b2 - 9) 
      b - 3 | 20 
นั่นคือ b - 3  = -20, -10, -5, -4, -2, -1, 1, 2, 4, 5, 10, 20 
   b = -17, -7, -2, -1, 1, 2, 4, 5, 7, 8, 13, 23 
จะได  b = -17 
ดังนั้น a - b  = 22 - (-17) 
    = 39 

4. เฉลย 3) 2 
   จะไดวา a11(A) = (1)(1)  =  1  a12(A) = 1 + 2  =  3 
    a21(A) = 2 + 1  =  3 a22(A) = (2)(2)  =  4 

   จาก AX  =  
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4   =  B 

    x1 + 3x2 = 4 
    3x1 + 4x2 = 7 
   ดังนั้น x1 + x2 = 1 + 1  =  2 
 
5. เฉลย 1) 49

31  
    cos 2θ = 1 - 2 sin2 θ 
     = 1 - 2

2
73 








   =  49
31  

 
6. เฉลย 1) -12 < c < -4 
 เราเริ่มตนโดยแกสมการที่กําหนดใหแลวจึงดูวามีเงื่อนไขอะไรเกิดขึ้นกับ c 
 เนื่องจาก 8x2 - 32x - 8c = 8(x2 - 4x - c) เราให y = x2 - 4x - c สมการที่

กําหนดใหจะกลายเปน 
    y - 8y  = 0 ...(*) 
    y = 8y  
    y2 = 8y 
    y(y - 8) = 0 
 ดังนั้น y = 0 หรือ y = 8 เราสามารถตรวจสอบไดวาทัง้สองคานี้เปนรากของ (*) 
 ดังนั้น x2 - 4x - c = 0 หรือ x2 - 4x - c = 8 
 พิจารณาสมการทั้งสองนี้ (x2 - 4x - c = 0 และ x2 - 4x - c = 8) 
 สําหรับสมการ x2 - 4x - c = 0 ดิสคริมิแนนตของสมการนี้คือ (-4)2 - 4(-c) = 16 + 4c 
 ใชดิสคริมิแนนตหาเงื่อนไขเกี่ยวกับจํานวนรากของสมการ จะไดวา 
 สมการนี้ ไมมีรากจริง (รากทีเ่ปนจํานวนจริง) เมื่อ 16 + 4c < 0 หรือเมื่อ c < -4 
   มีรากจริง 1 คา เมื่อ 16 + 4c = 0 หรือเมื่อ c = -4 
   มีรากจริง 2 คา เมื่อ 16 + 4c > 0 หรือเมื่อ c > -4 
 สําหรับสมการ x2 - 4x - c = 8 หรือ x2 - 4x - (c + 8) = 0 : ดิสคริมิแนนต 

ของสมการนี้คือ   (-4)2 - 4(-(c + 8)) = 48 + 4c 
 สมการนี้ ไมมีรากจริง เมื่อ 48 + 4c < 0 หรือเมื่อ c < -12 
  มีรากจริง 1 คา เมื่อ 48 + 4c = 0 หรือเมื่อ c = -12 
  มีรากจริง 2 คา เมื่อ 48 + 4c > 0 หรือเมื่อ c > -12 
 สังเกตวาคาของ x ที่เปนรากของสมการหนึ่งจะไมเปนรากของอีกสมการหนึ่ง 

เพราะ x2 - 4x - c  ไมสามารถจะเทากับ 0 และ 8 พรอมกัน พิจารณา
จํานวนรากของแตละสมการในแตละชวงของคาของ c ดังนี้ 

 
 c < -12 c = -12 -12 < c < -4 c = -4 c > -4 

x2 - 4x - c = 0 0 0 0 1 2 
x2 - 4x - c = 8 0 1 2 2 2 
รวมจํานวนรากจริง 0 1 2 3 4 

 
  ดังนั้น สมการที่กําหนดใหมีรากจริงทีแ่ตกตางกัน 2 คา เมื่อ -12 < c < -4 
 

นักเรียนสามารถเข้าไปดูข้อมูลย้อนหลังได้ที่ 
www.bunditnaenaew.com 

⇒  x1 = 1, x2 = 1 


