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 ชุดที่ 11   (ตอนที่ 2/4)  
   
1. ระยะหางระหวางจุดใน {(x,y) | x2 + y2 = 4}  ที่ทําให x2 + 2y มีคาสูงสุด   

มีคาตรงกับขอใด 
 1) 2

3  หนวย   2) 3  หนวย 
 3) 2 หนวย   4) 2 3  หนวย  
2. นิยาม (fofofofo ... of)(x)  =  f 

n(x)  
   n ตัว 

 กําหนด f(x) =  x 1
1
+

 ถา  
∞→n

lim f 

n(x) = L ∈ +  แลว L มีคาตรงกับขอใด 

 1) 5  - 1   2) 5  + 1 

 3) 2
5  1 +    4) 2

1  5 -  
 
3. ถา arcsin (2x) - arccos x = 4

π  แลว x2 มีคาตรงกับขอใด 

 1) 17
22  5 +    2) 17

22  5 -  

 3) 34
22  5 +    4) 34

22  5 -  
 
4. ถา K เปนจุดบนดาน BC ของรูปสามเหลี่ยมดานเทา ABC และถา KA�B  = 15° 

แลวอัตราสวนของความยาว AB
AK  เทากับเทาใด 

 1) 2
)3  (323 +   2) 2

)3  (32 +  

 3) 2
)3  (32 -   4) 2

)3  (323 -  
 

เฉลย 
 
1. เฉลย 4) 2 3  หนวย 
 จาก x2 + y2 = 4 จะได x2 = 4 - y2 
    x2 + 2y = (4 - y2) + 2y = -y2 + 2y + 4 
 ให   f(y) = -y2 + 2y + 4 
 จะหาคาสูงสุดและต่ําสุด โดยหา y ที่ทําให f′(y) = 0 
 Q      f′(y) = -2y + 2 = 0 
 ∴     y = 1 
 Q      f″(y) = -2 → f″(1)  =  -2 < 0 
 ดังนั้น เมื่อ y = 1 ทําให f(y) มีคาสูงสุด 
 Q      x2 = 4 - y2 ดังนั้น x2 = 4 - 12  =  3 
       x = ± 3  
 ∴  จุดใน {(x, y) | x2 + y2 = 4} ที่ทําให x2 + 2y มีคาสูงสุด คือ (- 3 , 1) และ ( 3 , 1) 
 ∴    (- 3 , 1) - ( 3 , 1)=2 3  

 
 
 
 
 
 
 
 
2. เฉลย 4) 2

1  5 -  

 พิจารณา f(x) =  x 1
1
+

 → f2(x) = 
 x 1
1  1

1
+

+
 → f 

∞(x) = 
...  1

1  1
1
+

+
 

  
∞→n

lim fn(x) = 
...  1

1  1
1
+

+
 

  L = 
...  1

1  1
1
+

+
 → L = L  1

1
+

 

  L2 + L - 1 = 0 

  L = 2
 1)4(  1  1 --- ±  = 2

 5  1 ±-  

 แต L ∈ +     ∴   L = 2
 5  1 +-  = 2

1  5 -  
 
3. เฉลย 3) 34

22  5 +  

    sin [arcsin (2x) - arccos x] = sin 4
π  

 sin [arcsin (2x)] cos [arccos (x)] - cos [arcsin (2x)] sin [arccos x]  = 2
2  

    1 2x
θ

24x  1-

  →  cos [arcsin (2x)] = 24x  1-  

 

    1

x
θ

2 x 1-   →  sin [arccos x] = 2 x 1-  

 

  จะได (2x)(x) - 24x  1- 2 x 1-  = 2
2  

    2x2 - 2
2  = 24x  1- 2 x 1-  

    4x4 - 2 2x2  + 2
1   = (1 - 4x2)(1 - x2) 

    4x4 - 2 2x2  + 2
1   = 1 - 5x2 + 4x4 

    (5 - 2 2 )x2  = 2
1  

    x2 = )22  2(5
1

-  
 
     = 8)  2(25

22  5
-

+  
 
     = 34

22  5 +  

4. เฉลย 3) 2
)3  (32 -  

 สมมติวาแตละดานของ ∆ ABC ยาว 1 หนวย 








 หนวยวัดไมขึ้นกับ ABAK อัตราสวน  
ให a แทนความยาวของดาน AK และ c แทนความยาวของดาน CK 

  ความยาวของ AB คือ 1 เราตองการหา a อาศัยกฎของโคโซน จะได 
    a2 = 1 + c2 - 2c cos 60° 
     = 1 + c2 - c 
    c2 = 1 + a2 - 2a cos 45° 
     = 1 + a2 - 

2
2 a 

 
 เนื่องจาก c = a

2
2  a  1 2 -+  จะได 

    a2 = 1 + 1 + a2 - 
2

2 a - a
2

2  a  1 2 -+  

    0 = 2 - 
2

2  a - a
2

2  a  1 2 -+   

 แกสมการเพื่อหา a ;  
  a

2
2  a  1 2 -+  = 2 - 

2
2  a 

  1 + a2 - 
2

2 a = 4 - 
2

8 a + 2a2 

  0 = 3 - 
2

6 a + a2 

  a = 2

4(1)(3)  2
36  

2
6 -±

 

   = 
2

3  ± 21 12  18 -  

   = 2
23  ± 2

6  

   = 2
6  23 ±  

 2
1 (3 2  + 6 ) > 1 เปนคาของ a ไมได เพราะวา a < 1 (K อยูบน
คอรดของวงกลมที่มีจุดศูนยกลาง A และรัศมี 1)  

   ดังนั้น  a = 2
1 (3 2  - 6 ) 

     = 2
1 (3 2  - 3 2 ) 

     = 2
2 (3 - 3 ) 

 
 อาจใชกฎของ sine ; 

o60 sin
AK  = 

o105 sin
AB  

  AB
AK  = 

o

o

105 sin
60 sin   =  

  

22
1  3

2
3

+
   =  

















2
3  3 - 2  

 
นักเรียนสามารถเข้าไปดูข้อมูลย้อนหลังได้ที่ 

www.bunditnaenaew.com 

A B

C

c1

1

K
15°45°

60°

75°
105°

60°

a


