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 ชุดที่ 9   (ตอนที่ 4/4)  
   
1. เสนตรง L1 และ L2 ตั้งฉากกันและมีสมการเปน 2y + x + 3 = 0 และ      

3y + ax + 2 = 0 ตามลําดับ ถา L1 และ L2 ตัดกันที่จุด C และวงกลม H   
มีจุด C เปนจุดศูนยกลางและรัศมีเทากับ 3

5  แลวผลบวกของระยะตัดแกน x 
ของวงกลม H เทากับเทาใด 

 1) 3
2    2) - 3

1  
 3) - 3

2    4) -2 
 
2. จากการสํารวจคนจํานวน 100 คน พบวา มีผูเปนมะเร็ง 62 คน ในบรรดาผูเปน

มะเร็งเปนคนสูบบุหรี่ 32 คน นอกจากนี้ พบวามีทั้งหมด 28 คนที่รับประทาน
ของทอดแตไมเปนมะเร็ง ผลตางของจํานวนผูเปนมะเร็งที่ไมสูบบุหรี่ กับผูไมเปน
มะเร็งที่ไมรับประทานของทอด มีคาตรงกับขอใด 

 1) 5 คน   2) 10 คน 
 3) 20 คน   4) 30 คน  
3. ให P แทนจุด (4, 2) และพิจารณาวงกลม x2 + y2 = 2 มีเสนสัมผัสวงกลม

สองเสนที่ผานจุด P ให (x1, y1) และ (x2, y2) คือจุดสัมผัสของเสนสัมผัส
วงกลมสองเสนดังกลาว | x1 + x2 | มีคาเทากับเทาใด 

 1) 5
1    2) 5

3  
 3) 5

4    4) 5
6  

 
4. กําหนดไฮเพอรโบลา x2 - 4y2 = 1 ถา ax2 + by2 = c เมื่อ a, b, c > 0  

เปนสมการวงรีที่มีแกนเอกขนานแกน X และไมสัมผัสไฮเพอรโบลา ขอใดถูกตอง 
 1) a < b < c   2) b < a < c 
 3) c < b < a   4) c < a < b  
 

เฉลย 
 
1. เฉลย 3) 3

2-  
 ขั้นที่ 1  หาคาของ a ในสมการของ L2  
   ให m1 และ m2 เปนความชันของเสนตรง L1 : 2y + x + 3 = 0 

และ L2 : 3y + ax + 2 = 0 ตามลําดับ จะได m1 = 2
1-  และ m2 = 3

a-  
เนื่องจาก L1 และ L2 ตั้งฉากกัน ดังนั้น 

    m1m2 = -1 
    





















3a 21 - -  = -1 

    a = -6 
   สมการของ L2 คือ 3y - 6x + 2 = 0 

 
 
 
 
 
 
 
 ขั้นที่ 2  หาจุดตัดของ L1 และ L2 

   แกระบบสมการ 
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34 ,31  - -  เปนจุดตัดของ L1 และ L2  
 ขั้นที่ 3  หาสมการของวงกลม H 
   วงกลม H มีจุดศูนยกลาง C = 











34 ,31  - -  และรัศมี r = 3
5  

   สมการของวงกลม H คือ (x - h)2 + (y - k)2  =  r2 
    

2
31  x 









+  + 
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34  y 









+  = 9

25  
 
 ขั้นที่ 4  หาผลบวกของระยะตัดแกน x ของวงกลม H 
   ระยะตัดแกน x ของวงกลม H คือ คาของ x ที่ไดจากการแทน     

y = 0 ในสมการของวงกลม 
    

2
31  x 









+  + 

2
34 








  = 9
25  

    
2

31  x 









+  = 1 

    x + 3
1  = ±1 

   ระยะตัดแกน x คือ 3
1-  + 1 และ 3

1-  - 1 
   ผลบวกของระยะตัดแกน x ของวงกลม H คือ 
    










+ 1  31 -  + 









 1  31 - -  = - 3
2  

 
2. เฉลย 3) 20 คน 
   สรางแผนภาพเวนน-ออยเลอร ดังนี้ 

 

บุหรี่ ของทอด
U

มะเรง็

ไมเปน
มะเรง็

d
a

f
c

e
b

  
 สํารวจคน 100 คน ดังนั้น a + b + c + d + e + f = 100 ...(1) 
 ผูเปนมะเร็ง 62 คน จะได a + b + c = 62 ...(2) 
 ∴  (1) - (2) ; d + e + f = 38 ...(3) 
 ในบรรดาผูเปนมะเร็งเปนคนสูบบุหรี่ 32 คน นั่นคือ a + b = 32 ...(4) 
 ∴  (2) - (4) ; c = 30 
 มี 28 คน ที่รับประทานของทอดแตไมเปนมะเร็ง นั่นคือ e + f = 28 ...(5) 
 ∴  (3) - (5) ; d = 10 
 ผลตางของจํานวนผูเปนมะเร็งที่ไมสูบบุหรี่ กับผูไมเปนมะเร็งที่ไมรับประทาน  

ของทอด จะได c - d 
  ∴  c - d  =  30 - 10 = 20 คน 

3. เฉลย 3) 5
4  

4

2

y

x
P(4, 2)) y,(x 11

) y,(x 22   
 ถา (x, y) คือ จุดสัมผัสดังกลาว จะได x2 + y2 = 2 
 เนื่องจากจุด (0, 0), (x, y) และ (4, 2) เปนจุดยอดของรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก 
 ดังนั้น x2 + y2 + (x - 4)2 + (y - 2)2 = 42 + 22 
 สมการสุดทายสมมูลกับ  x2 + y2 - 4x - 2y = 0 
 แทนคา x2 + y2 = 2 จะได 4x + 2y = 2  หรือ  y = 1 - 2x 
 แทนคาใน x2 + y2 = 2 อีกครั้ง จะได x2 + (1 - 2x)2 = 2 
   5x2 - 4x - 1 = 0 
   (5x + 1)(x - 1) = 0 
   x = - 5

1   หรือ  1 
 ให x1 = - 5

1  และ x2 = 1 จะได | x1 + x2 | = 5
4  

 
4. เฉลย 4) c < a < b 
 จาก ax2 + by2 = c 

 จะได 2
2

ac
x









 + 2
2

bc
y









 = 1 

 จึงเปนวงรีที่มีจุดศูนยกลางอยูที่จุดกําเนิด โดยแกนเอกยาว 2 ac  และแกนโท
ยาว 2 bc  

 พิจารณาไฮเพอรโบลา  x2 - 4y2 = 1  →  2
2

(1)
x  - 2

2

21
y








 = 1 

x

y

0 (1, 0)(-1, 0)









21 0,  -

  
 จากรูป และเพราะวาวงรีมีจุดศูนยกลางที่จุดกําเนิดและแกนเอกขนานแกน x  
   ∴  0  <  2 ac  < 2  และ 2 bc  < 2 ac  
 
   ac  < 1  และ bc  < ac  
   c < a และ a < b 
 นั่นคือ  c < a < b 
 

นักเรียนสามารถเข้าไปดูข้อมูลย้อนหลังได้ที่ 
www.bunditnaenaew.com 


