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 วิชา PAT 1 :  คณิตศาสตร์ 

 ชุดที่ 4   (ตอนที่ 3/5)  
  
1. กําหนด f(x) = | x| + 1 จงพิจารณาขอความตอไปนี้ 
  ก. f มีความตอเนื่องบน R 
  ข. f′ มีความตอเนื่องบน R 
 ขอใดถูกตอง 
 1) ถูกเฉพาะขอ ก.   2) ถูกเฉพาะขอ ข. 
 3) ถูกทั้งขอ ก. และ ข.  4) ผิดทั้งขอ ก. และ ข.  
2. กําหนดให f(x) = x - 2| x| และ (f + g)(x) = 4x - 3 แลว 
 คาของ f(g-1(3) + f(-1)) เทากับขอใดตอไปนี้ 
 1) - 51  2) -3 3) -5 4) - 5

27   
3. ในการสอบวิชาคณิตศาสตรปรากฏวา ถาสอบได 85 คะแนน จะแปลงเปนคา

มาตรฐานไดเทากับ 2.5 แตถาสอบได 35 คะแนน จะแปลงเปนคามาตรฐานได
เทากับ -2.5 จงหาสัมประสิทธิ์ของการแปรผันของการสอบในครั้งนี้ 

 1) 51  2) 6
1  3) 7

1  4) 8
1  

 
4. แมงมุมตัวหนึ่งใสถุงเทาและรองเทาที่ขาแตละขางของมัน แมงมุมมีวิธีใสถุงเทา

และรองเทาที่ขาแตละขางของมันตามลําดับกี่วิธี ถาที่ขาแตละขางตองใสถุงเทา
กอนใสรองเทา 

 1) 8! 2) 28�⋅�8! 3) (8!)2 4) 82
16!  

 
5. คาของ  4  1

1
⋅  + 5  2

1
⋅  + 6  3

1
⋅  + ...  ตรงกับขอใดตอไปนี้ 

 1) 180
73  2) 3

1  3) 36
25  4) 18

11  
 
6. กําหนดให z1 และ z2 เปนจํานวนเชิงซอนซึ่ง | z1 + 9| = 3| z1 + 1| และ | z2| = 1 

ถา z1 2z  + z2 1z  = 0 แลวคาของ | z1 + z2|2 เทากับขอใดตอไปนี้ 
 1) 4 2) 10 3) 11  4) 37  
7. ฟงกชัน f(x) = 

4  x
x

2
2

+
 มีคาลดลงในชวงใด 

 1) (0, ∞) 2) (-2, 2) 3) (-∞, 0) 4) (-∞, ∞) 
 

เฉลย 
 
1. เฉลย 1) ถูกเฉพาะขอ ก. 
  ก. จะได f(x) = 







>+
≤+

0    x;  1  x 
0    x;  1  x

 

-  

 f(x) มีความตอเนื่องที่ x = 0  Q   
-0x

lim
→

 f(x) = 
+→0x

lim  f(x)  =  f(0) = 1 

   ∴  f มีความตอเนื่องบน R∴  ก. ถูก 
  ข. จะได f′(x) = 







>
<

0    x;  1 
0    x;  1

 

-  
   Q   

-0x
lim
→

 f′(x) = -1 ≠ 1 = 
+→0x

lim  f′(x) 

   ∴  f′ ไมมีความตอเนื่องบน R ∴  ข. ผิด 

 
 
 
 
 
 
 
 
2. เฉลย 4) - 5

27  
 พิจารณา f(x) = x - 2| x|    
    x - 2x, x ≥ 0 
    x + 2x, x < 0 
    -x, x ≥ 0 
    3x, x < 0 
 จาก (f + g)(x) = 4x - 3 จะไดวา 
  g(x) = 4x - 3 - f(x)  
    (4x - 3) - (-x) ; x ≥ 0 
    (4x - 3) - (3x), x < 0 
    5x - 3, x ≥ 0 
    x - 3, x < 0  
 เนื่องจาก g 














56  = 5 













56  - 3 = 3 และ g เปนฟงกชัน 1-1 
 
 ดังนั้น g-1(3) = 56   
 จาก g-1(3) = 56  และ f(-1) = -3 
 ∴ f(g-1(3) + f(-1)) = f 












 3  56 -  = f 










59-  = - 5
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< 0  59  -Q  

 
3. เฉลย 2) 6

1  

   จาก z = σ
µ  x -  

   จะได 2.5 = σ
µ  85 -  ...(1) 

   และ -2.5 = σ
µ  35 -  ...(2) 

   นํา (1) + (2) ; 0 = σ
µ2  120 -  

    ∴  µ = 60 
   แทน µ = 60 ใน (1) จะได 2.5 = σ

60  85 -  
    ∴  σ = 10 
   ∴  สัมประสิทธิ์ของการแปรผัน = µ

σ  = 60
10  = 6

1  
 
4. เฉลย 4) 82

16!  

   ใหหมายเลขขาแตละขางของแมงมุมเปน 1 ถึง 8 และให ak และ bk 
แทนถุงเทาและรองเทาที่จะใสใหกับขาขางที่ k อันดับการใสถุงเทาและรองเทาที่
ขาแตละขางที่เปนไปได คือ วิธีเรียงสับเปลี่ยนของสัญลักษณ 16 ตัว a1, b1, ..., 
a8, b8 ซึ่ง ak มากอน bk สําหรับ k = 1, 2, ..., 8 วิธีเรียงสับเปลี่ยนสัญลักษณ 
16 ตัวนี้มี 16! วิธี ในจํานวนวิธีเหลานี้มีอยูครึ่งหนึ่งที่ a1 มากอน b1, มีอยู
ครึ่งหนึ่งที่ a2 มากอน b2, ..., มีอยูครึ่งหนึ่งที่ a8 มากอน b8 สรุปไดวา วิธีเรียง
สับเปลี่ยนที่ ak มากอน bk สําหรับ k = 1, 2, ..., 8 มีทั้งหมด 82

16!  วิธี 

5. เฉลย 4) 18
11  

 
 4  1

1
⋅  + 5  2

1
⋅  + 6  3

1
⋅  + ... = ∑

∞
+=1n 3)  n(n
1   =  ∑

∞

+=











1n 3  n 1  n13
1 -  

 
  ∴  S1 = 3

1











41  11 -  
 
   S2 = 3

1











41  11 -  + 3
1












51  21 -  
 
  S4 = 3

1











41  11 -  + 3
1












51  21 -  + 3
1












61  31 -  + 3
1












71  41 -  
 
  ∴  Sn = 3

1










++ 31  21  11  - 3

1











+++++ 3  n 1  2  n 1  1  n 1  
 
 ∴  

∞→n
lim  Sn = 3

1










++ 31  21  11  - 3

1 (0 + 0 + 0) 
 
   = 18

11  
 
6. เฉลย 2) 10 
 จาก | z1 + 9| = 3| z1 + 1| 
 จะได | z1 + 9|2 = 9| z1 + 1|2 
  (z1 + 9) )9  z( 1 +  = 9(z1 + 1) )1  z( 1 +  
  (z1 + 9)( 1z  + 9) = 9(z1 + 1)( 1z  + 1) 
  | z1|2 + 9z1 + 9 1z  + 92  = 9(| z1|2 + z1 + 1z  + 1) 
  | z1|2 + 9z1 + 9 1z  + 81  = 9| z1|2 + 9z1 + 9 1z  + 9 
  72 = 8| z1|2 
  9 = | z1|2 ...(1) 
 พิจารณา | z1 + z2|2 = (z1 + z2)( 21 z  z + ) 
   = (z1 + z2)( 1z  + 2z ) 
   = | z1|2 + z1 2z  + z2 1z  + | z2|2 
   = | z1|2 + | z2|2  (Q   z1 2z  + z2 1z  = 0) 
   = 9 + 1  (Q   | z1|2 = 9, | z2| = 1) 
   = 10  
7. เฉลย 3) (-∞, 0) 

   ฟงกชัน f(x) = 
4  x

x
2

2

+
 มีคาลดลงในชวงที่ f′(x) < 0 

    f′(x) = 22
22

4)  (x
(2x) x 4)(2x)  (x

+
+ -  

   แกอสมการ f′(x) < 0  

    22
22

4)  (x
(2x) x 4)(2x)  (x

+
+ -  < 0 

    (x2 + 4)(2x) - x2(2x) < 0 
    8x < 0 
    x < 0 

   ดังนั้น f(x) = 
4  x

x
2

2

+
 มีคาลดลงในชวง (-∞, 0) 
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