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 ตะลุยโจทย์ ม.ปลาย 
  

 วิชา PAT 1 :  คณิตศาสตร์ 

 ชุดที่ 4   (ตอนที่ 1/5)  
  

1. กําหนด A = 
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1   2a a     
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-

- -
 เมื่อ a เปนจํานวนจริง ถา M13(A) = 0 แลว  

 จงพิจารณาขอความตอไปนี้ 
  ก. det (A) = 0  ข. C12(A) = 2 
 ขอใดถูกตอง 
 1) ถูกทั้งขอ ก. และ ข.  2) ถูกเฉพาะขอ ก. 
 3) ถูกเฉพาะขอ ข.   4) ผิดทั้งขอ ก. และ ข.  

2. กําหนดให a, b และ c เปนจํานวนจริงและ A = 


















2    3   0
a    0    1
c    b    1

  

  
-

-  ถา C21(A) = -2 

และ det(A) = 8 แลว a2 + 2b + 3c มีคาเทากับขอใดตอไปนี้ 
 1) 2 2) 4 3) 6 4) 8  
3. กําหนดให p และ q เปนประพจนใดๆ ประพจนประกอบในขอใดตอไปนี้มีคา

ความจริงเปนจริงเสมอ 
 1) ((p ⇒ q) ∧ (∼p)) ⇒ (∼q) 2) ((p ⇒ q) ∧ (∼q)) ⇒ (∼p) 
 3) ((p ⇒ q) ∧ p) ⇒ (∼q) 4) ((p ⇒ q) ∧ q) ⇒ p  
4. กําหนด A = {φ, 0, 1, {0, 1}} จํานวนสมาชิกของ [A × P(A)] - [P(A) × A]  

เทากับขอใดตอไปนี้ 
 1) 44 2) 48 3) 56 4) 60  
5. กําหนดให A = {1, φ} ถา B = P(A) จํานวนความสัมพันธจาก AU B ไปยัง 

A มีกี่ความสัมพันธ 
 1) 128 2) 256 3) 1024 4) 2048  
6. 

P

B

ADC   
 รูปสามเหลี่ยม ABC มี BCAˆ  เปนมุมฉาก CBAˆ  = 60° และ AB = 10 หนวย 

ให P เปนจุดที่เลือกโดยสุมภายในสามเหลี่ยม ABC และตอ BP  ไปพบกับ 
AC  ที่ D จงหาความนาจะเปนที่ BD  > 5 2  หนวย 

 1) 2
2  2 -    2) 3

1   

 3) 3
3  3-    4) 2

1   
 
7. ครูแบงนักเรียน 9 คนเปนกลุม กลุมละ 3 คน ทั้งหมด 3 กลุม ความนาจะเปน

ที่นาย A และนาย B อยูกลุมที่ 1 เปนเทาใด 
 1) 12

1    2) 24
1  

 3) 28
1    4) 32

1  

 
 
 
 
 
 
 
 

เฉลย 
 
1. เฉลย 1) ถูกทั้งขอ ก. และ ข. 
  M13(A) = 1   1 

a    1
  -

-     =  1 - a 

 แต M13(A) = 0 
  ∴  1 - a = 0  นั่นคือ  a  =  1 

  ∴  A = 




















1     1    1 
1     1     1
1    1    1 

-
-

--
   

 ซึ่ง det A = 1 ⋅ 1   1
1   1  

 - 
  + (-1)(-1)1+2 1   1 

1   1
  

  -  + (-1) 1   1 
1    1

  -
-    

   = 0 ∴  ก. ถูก 
 และ C12(A) = (-1)1+2 1   1

1   1 
   

 -  

   = (-1)(-1 - 1)   =  2 ∴  ข. ถูก  
2. เฉลย 3) 6 
   จาก  C21(A)  =  -2  
   จะได (-1)2+1 2  3

c  b 
-  = -2 

    -(2b + 3c) = -2 
    2b + 3c = 2 ...(1) 
   จาก det(A) = 8 จะได 3c - (-3a - 2b) = 8 
    3a + (2b + 3c) = 8 ...(2)

  แทน (1) ใน (2) ; 3a + 2 = 8 
    a = 2 
    ∴  a2 + 2b + 3c =  22 + 2  =  6  
3. เฉลย 2) ((p ⇒ q) ∧ (∼q)) ⇒ (∼p) 
  1) ((p ⇒ q) ∧ (∼p)) ⇒ (∼q) เปนเท็จ เมื่อ p เปนเท็จ และ q    

เปนจริง 
  2) ให A แทน ((p ⇒ q) ∧ (∼q)) ⇒ (∼p) สามารถพิสูจนวา A    

มีคาความจริงเปนจริงเสมอ ดังนี้  
   สมมุติ A เปนเท็จ จะไดวา (p ⇒ q) ∧ (∼q) เปนจริง และ ∼p 

เปนเท็จ นั่นคือ p เปนจริง 
   แต (p ⇒ q) ∧ (∼q) เปนจริง จะได p ⇒ q เปนจริง และ q   

เปนเท็จ ดังนั้น p เปนเท็จ เกิดเปนขอขัดแยง  
   ดังนั้น ที่สมมุติวา A เปนเท็จ จึงเปนไปไมได นั่นคือ A ตองเปนจริง 
  3) ((p ⇒ q) ∧ p) ⇒ (∼q) เปนเท็จ เมื่อ p เปนจริง และ q เปนจริง 
  4) ((p ⇒ q) ∧ q) ⇒ p เปนเท็จ เมื่อ p เปนเท็จ และ q เปนจริง 

4. เฉลย 4) 60 
    Q   n(A) = 4  
   ดังนั้น n(P(A)) = 16 
   และ n(A × P(A)) = 4 × 16  =  64 
   จะไดจํานวนสมาชิกของ P(A) × A ที่ซ้ํากับ A × P(A) คือ        

(φ, φ), (φ, {0, 1}), ({0, 1}, φ) และ  ({0, 1}, {0, 1}) 
   ดังนั้น n[(A × P(A)) - (P(A) × A)] = 64 - 4  =  60  
5. เฉลย 3) 1024 
   จาก A = {1, φ} จะได B = P(A) = {φ, {1}, {φ}, {1, φ}} 
   ∴   AU B = {1, φ, {1}, {φ}, {1, φ}} 
   ดังนั้น  n(AU B) = 5 
   จากจํานวนความสัมพันธจาก AU B ไป A เทากับ n(A)  B)n(A2 ⋅U  
   จํานวนความสัมพันธจาก AU B ไป A เทากับ 25×2 = 210 = 1024  
6. เฉลย 3) 3

3  3-  
 เนื่องจาก AB = 10 หนวย จะได BC = 5 หนวย และ AC = 5 3  หนวย 
 เลือกจุด E บน AC  โดยให CE = 5 หนวย จะได BE = 5 2  หนวย 
 เพื่อให BD มากกวา 5 2  หนวย ตองให P อยูภายใน ∆ABE  
 ความนาจะเปนที่ P จะอยูภายใน ∆ABE เทากับพื้นที่ของ ∆ABE ÷ พื้นที่ของ 

∆ABC  

    = BCCA2
1

BCEA2
1

    

    

⋅⋅

⋅⋅
 

    = AC
EA  = 35

5  35 -  

    = 3
1  3 -  = 3

3  3-  

7. เฉลย 1) 12
1  

 หาจํานวนวิธีในการแบงกลุมทั้งหมด 
 ขั้นตอนที่หนึ่ง เลือกนักเรียน 3 คน จาก 9 คน อยูกลุมที่ 1 ได 














3
9  = 84 วิธี 

 ขั้นตอนที่สอง เลือกนักเรียน 3 คน จาก 6 คน ที่เหลืออยูกลุมที่ 2 ได 













3
6  = 20 วิธี 

 ขั้นตอนที่สาม เลือกนักเรียน 3 คน จาก 3 คน ที่เหลืออยูกลุมที่ 3 ได 













3
3  = 1 วิธี 

 ∴  จํานวนวิธีทั้งหมดจึงได 84 × 20 × 1 วิธี 
 หาจํานวนวิธีจัดนาย A และ B อยูกลุมที่ 1 
 ขั้นตอนที่หนึ่ง จัดนาย A และ B อยูกลุมที่ 1 ได 1 วิธี 
 ขั้นตอนที่สอง เลือกนักเรียน 1 คน จาก 7 คน อยูกลุมที่ 1 ได 














1
7  = 7 วิธี 

 ขั้นตอนที่สาม เลือกนักเรียน 3 คน จาก 6 คน ที่เหลืออยูกลุมที่ 2 ได 













3
6  = 20 วิธี 

 ขั้นตอนที่สี่ เลือกนักเรียน 3 คน จาก 3 คน ที่เหลืออยูกลุมที่ 3 ได 













3
3  = 1 วิธี 

 ∴  จํานวนวิธีที่นาย A และ B อยูกลุมที่ 1 จะได 1 × 7 × 20 × 1 วิธี 
 จะได ความนาจะเปนที่นาย A และ B อยูกลุมที่ 1 = 1  20  84

1  20  7  1
××
×××  = 12

1  
 

นักเรียนสามารถเข้าไปดูข้อมูลย้อนหลังได้ที่ 
www.bunditnaenaew.com 
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