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 ชุดที่ 13   (ตอนที่ 3/4)  
   
1. กําหนดสมการจุดประสงค  P = x + y ถาอสมการขอจํากัด คือ x ≥ 12

5 ,   
y ≥ 0, 3x - 2y ≥ 1, x + 3y ≤ 1  แลวผลตางระหวางคาสูงสุดและคาต่ําสุด
ของ P ตรงกับขอใด 

 1) 3
2    2) 12

7  
 3) 11

4    4) 33
10  

 
2. บันไดยาว 10 ฟุต พาดอยูกับกําแพง เกิดเปนรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก โดยมี

บันไดเปนดานตรงขามมุมฉากและพื้นกับกําแพงประกอบกันเปนดานประกอบ
มุมฉาก ถาความสูงของปลายบันไดที่พาดอยูกับกําแพงมีคาโดยสุมระหวาง 0 
และ 10 ฟุต ความนาจะเปนที่ รูปสามเหลี่ยมมุมฉากจะมีพื้นที่มากกวา 15 
ตารางฟุตเทากับเทาใด  

 1) 5
10    2) 10

1  
 
 3) 10

1    4) 10
3  

 
3. เลขสี่หลักสุดทายของจํานวน 10199 ตรงกับขอใดตอไปนี้ 
 1) 9901   2) 9899 
 3) 8901   4) 8899  
4. ถาวันที่ 1 มกราคม พ.ศ. 2561 ตรงกับวันจันทร วันในขอใดตอไปนี้เปนวันจันทร 

(ป พ.ศ. 2561 มี 365 วัน) 
 1) 15 ธันวาคม พ.ศ. 2561 2) 16 ธันวาคม พ.ศ. 2561 
 3) 17 ธันวาคม พ.ศ. 2561 4) 18 ธันวาคม พ.ศ. 2561  
5. จงหาสมการวงกลมที่ผานจุดกําเนิด จุดยอด และจุดโฟกัสของพาราโบลา     

y2 - 8y + 4x + 12 = 0 
 1) x2 + y2 + x + 4y = 0 2) x2 + y2 - x + 4y = 0 
 3) x2 + y2 - x - 4y = 0 4) x2 + y2 + x - 4y = 0   
6. กําหนด Pn(A) = P(P(P(... P(A)))) 
    n ตัว  
 ถา A = {1, {2}, {{1}}, {{{2}}}} แลวจํานวนสมาชิกของ  
 (P(A)IA)U (P2(A)IA)U (P3(A)IA)U ...U (P100(A)IA) เทากับขอใด 
 1) 1   2) 2 
 3) 3   4) 4  
7. กําหนด A และ B เปนเซตจํากัดใดๆ พิจารณาขอความตอไปนี้ 
  ก. AI B ∈ P(A) 
  ข. P(B) ⊂ P(AU B) 
 ขอใดถูกตอง 
 1) ก. และ ข. ถูก   2) ก. ถูกเพียงขอเดียว 
 3) ข. ถูกเพียงขอเดียว  4) ก. และ ข. ผิด 

 
 
 
 
 
 
 
 

เฉลย 
 
1. เฉลย 2) 12

7  
   วาดกราฟอสมการขอจํากัดทั้งหมดไดดังนี้  

y

x0 1

3
1

3
1








112 ,115  

x + 3y = 1

3x - 2y = 1

12
5









81 ,125  





 0 ,125  

  
   จะไดจุดวิกฤต คือ (1, 0), 











112 ,115  , 










81 ,125  , 








 0 ,125   
   แทนคา (1, 0) ∴  P = 1 + 0  = 1  
   แทนคา 











112 ,115   ∴  P = 11
5  + 11

2  = 11
7  

 
   แทนคา 











81 ,125   ∴  P = 12
5  + 8

1  = 24
13  

 
   แทนคา 









 0 ,125   ∴  P = 12
5  + 0 = 12

5  
 
    ∴  Pmax - Pmin = 1 - 12

5  = 12
7  

 
2. เฉลย 1) 5

10  
   ให h แทนความสูงและ b แทนฐานของรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก 
   จะได  h2 + b2 = 102  หรือ  b2  =  100 - h2  
   เราตองการหาความนาจะเปนที่ 2

1 bh > 15 เมื่อ 0 ≤ h ≤ 10 
   เนื่องจาก 2

1 bh > 15 เมื่อ b2h2 = (100 - h2)h2 > 900 
   แกอสมการ h4 - 100h2 + 900 < 0  จะไดคําตอบของอสมการ

อยูระหวางรากสองคาที่เปนจํานวนบวกของสมการ h4 - 100h2 + 900 = 0 
   เนื่องจากh4 - 100h2 + 900 = (h2 - 90)(h2 - 10) 
   ดังนั้น รากที่เปนจํานวนบวกของสมการ คือ 3 10  และ 10  

ซึ่งอยูในชวง (0, 10) ทั้งคู 
   สรุปไดวา 2

1 bh > 15 เมื่อ h มีคาอยูในชวง ( 10 , 3 10 ) 
ความนาจะเปนที่รูปสามเหลี่ยมมุมฉากจะมีพื้นที่มากกวา 15 เทากับอัตราสวน
ความยาวชวง ( 10 , 3 10 ) ตอความยาวชวง (0, 10)  

  นั่นคือ 10
10  103 -  = 5

10  

3. เฉลย 1) 9901 
 10199 = (100 + 1)99 
   = 
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99 100 + 
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   = 1002A + 













98
99 100 + 














99
99   เมื่อ  A ∈ N 

   = 10000A + 9900 + 1 
   = 10000A + 9901 
 Q   10000A ลงทายดวย 0 สี่ตัว 
 ∴  10199 ลงทายดวย 9901  
4. เฉลย 3) 17 ธันวาคม พ.ศ. 2561 
 พิจารณาวา วันที่ 1 มกราคม พ.ศ. 2561 เปนวันที่ 1 ของป 1 หารดวย 7 

เหลือเศษ 1 เปนวันจันทร 
   วันที่ 8 มกราคม พ.ศ. 2561 เปนวันที่ 8 ของป 8 หารดวย 7 

เหลือเศษ 1 เปนวันจันทร 
 ดังนั้น ถาวันที่ของป หารดวย 7 เหลือเศษ 1 จะเปนวันจันทร 
 ตั้งแต 1 มกราคม พ.ศ. 2561 ถึง 30 พฤศจิกายน พ.ศ. 2561 มีจํานวน 
 31 + 28 + 31 + 30 + 31 + 30 + 31 + 31 + 30 + 31 + 30 = 334 วัน 
 จะได วันที่ 15 ธันวาคม พ.ศ. 2561 เปนวันที่ 334 + 15 = 349 ของป     

หารดวย 7 เหลือเศษ 6 
  วันที่ 17 ธันวาคม พ.ศ. 2561 เปนวันที่ 334 + 17 = 351 ของป             

หารดวย 7 เหลือเศษ 1 
  ∴ วันที่ 17 ธันวาคม พ.ศ. 2561 เปนวันจันทร  
5. เฉลย 3) x2 + y2 - x - 4y = 0 
 จัดรูปสมการพาราโบลาได (y2 - 8y + 16) = -4x - 12 + 16 
    (y - 4)2 = -4(x - 1) 
 มีจุดยอด คือ (1, 4)  Q   c = -1  จึงมีจุดโฟกัส  (0, 4) 
 สมมติสมการวงกลม คือ x2 + y2 + Cx + Dy + E = 0 
 ผานจุดกําเนิด ; 0 + 0 + 0 + 0 + E = 0 
    ∴  E = 0 
 ผานจุด (0, 4) ; 0 + 16 + 0 + 4D + E = 0 
 Q   E  =  0 ; 4D = -16 
    ∴  D = -4 
 ผานจุด (1, 4) ; 1 + 16 + C + 4D + E = 0 
 Q   D  =  -4, E  =  0 ; 1 + 16 + C - 16 + 0 = 0 
    ∴  C = -1 
 ดังนั้น สมการวงกลม คือ x2 + y2 - x - 4y = 0  
6. เฉลย 2) 2 
พิจารณา 1 ∈ A และ 1 ∉ Pn(A) ทุก n ∈ {1, 2, 3, ..., 100} 
  {2} ∈ A และ {2} ∉ Pn(A) ทุก n ∈ {1, 2, 3, ..., 100} 
  {{1}} ∈ A และ {{1}} ∈ P2(A) จะได P2(A)IA = {{{1}}} 
  {{{2}}} ∈ A และ {{{2}}} ∈ P3(A) จะได P3(A)IA = {{{{2}}}} 
 ดังนั้น (P(A)IA)U (P2(A)IA)U (P3(A)IA)U ...U (P100(A)IA) 
   = ∅U{{{1}}}U{{{{2}}}}U∅U ...U∅ 
   = {{{1}}, {{{2}}}} 
 ∴  จํานวนสมาชิก คือ 2  
7. เฉลย 1) ก. และ ข. ถูก 
   ก. Q   AI B ⊂ A  ดังนั้น  AI B ∈ P(A) ∴  ก. ถูก 
   ข. Q   B ⊂ AU B  ดังนั้น  P(B) ⊂ P(AU B)  ∴  ข. ถูก  

นักเรียนสามารถเข้าไปดูข้อมูลย้อนหลังได้ที่ 
www.bunditnaenaew.com 


